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MOÄT SOÁ LÖU YÙ VEÀ XAÙC SUAÁT COÙ ÑIEÀU KIEÄN 
 ThS. Nguyeãn Ñình Inh(*) 

Toùm taét 
Xaùc suaát coù ñieàu kieän laø moät trong nhöõng noäi dung cô baûn cuûa Lyù thuyeát xaùc suaát. Baøi vieát naøy 

phaân tích nhöõng haïn cheá trong moät soá caùch tieáp caän veà xaùc suaát coù ñieàu kieän thöôøng gaëp. Ñaëc bieät, baøi 
vieát ñöa ra moät caùch moâ phoûng cho coâng thöùc xaùc suaát coù ñieàu kieän trong tröôøng hôïp toång quaùt (caùc 
bieán coá sô caáp khoâng nhaát thieát ñoàng khaû naêng cuõng nhö soá bieán coá sô caáp khoâng nhaát thieát höõu haïn). 

Töø khoùa: coâng thöùc xaùc suaát coù ñieàu kieän, moâ hình coå ñieån, ñoàng khaû naêng. 
 
1. Hai caùch trình baøy veà xaùc suaát coù ñieàu 

kieän thöôøng gaëp 
Caùc taøi lieäu veà xaùc suaát thöôøng ñònh nghóa 

xaùc suaát coù ñieàu kieän baèng moät trong hai caùch 
sau ñaây: 

Caùch thöù nhaát: Xaùc suaát cuûa bieán coá B 
tính trong ñieàu kieän bieán coá A ñaõ xaûy ra ñöôïc 
goïi laø xaùc suaát cuûa bieán coá B vôùi ñieàu kieän bieán 
coá A vaø kyù hieäu laø P(B|A). 

Caùch thöù hai: Cho A  laø bieán coá coù xaùc 
suaát lôùn hôn 0. Xaùc suaát cuûa bieán coá B  vôùi ñieàu 
kieän bieán coá ,A  kyù hieäu laø ( )|P B A ,  laø soá ñöôïc 

xaùc ñònh bôûi coâng thöùc: 

                     
( ) ( )|

( )
P AB

P B A
P A

=                      (1) 

Coâng thöùc (1) goïi laø coâng thöùc xaùc suaát coù 
ñieàu kieän. 

Ta taïm goïi ñònh nghóa theo caùch thöù nhaát 
laø ñònh nghóa baèng yù nghóa, hay ñònh nghóa 
“baèng lôøi”, ñònh nghóa theo caùch thöù hai laø ñònh 
nghóa baèng coâng thöùc. 

Ñònh nghóa “baèng lôøi” ñaûm baûo tính tröïc 
quan, theå hieän ñuùng baûn chaát cuûa xaùc suaát coù 
ñieàu kieän nhöng chæ aùp duïng ñöôïc cho moät soá 
baøi toaùn ñôn giaûn vôùi moâ hình xaùc suaát coå ñieån. 
Trong nhieàu tröôøng hôïp, duøng ñònh nghóa thuaàn 
tuùy baèng lôøi khoâng giaûi quyeát ñöôïc, chaúng haïn 
daïng baøi sau ñaây: 

Ví duï 1. Moät ngöôøi tham döï 2 voøng thi. 
Khaû naêng ñaäu voøng 1 laø 0,8; khaû naêng ñaäu caû 2  

 
 
 

voøng laø 0,6. Tính xaùc suaát ngöôøi naøy ñaäu voøng 
2 bieát anh ta ñaõ ñaäu voøng 1.  

Baøi toaùn naøy khoâng thuoäc moâ hình coå 
ñieån. Thöïc chaát caùc xaùc suaát ngöôøi döï thi ñaäu 
voøng 1 cuõng nhö ñaäu caû hai voøng chæ coù ñöôïc 
baèng caùch thoáng keâ maø khoâng phaûi do tính toaùn 
töø ñònh nghóa xaùc suaát coå ñieån, ôû ñaây ta khoâng 
bieát soá tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng coù theå xaûy ra 
hay soá tröôøng hôïp thuaän lôïi neân khoâng theå tính 
tröïc tieáp ñöôïc xaùc suaát ngöôøi döï thi ñaäu voøng 2 
khi ñaõ ñaäu voøng 1 neáu chæ duøng ñònh nghóa 
“baèng lôøi” thuaàn tuùy. Ñeå “giaûi quyeát”, caùc taùc 
giaû theo tröôøng phaùi ñònh nghóa “baèng lôøi” ([1]) 
thöôøng phaùt bieåu theâm coâng thöùc (1), döôùi 
daïng moät ñònh lyù vaø “chöùng minh” nhö sau: 

Xeùt tröôøng hôïp khoâng gian maãu goàm höõu 
haïn bieán coá sô caáp ñoàng khaû naêng (moâ hình coå 
ñieån), goïi soá tröôøng hôïp coù theå xaûy ra, soá tröôøng 
hôïp thuaän lôïi cho bieán coá ,A  soá tröôøng hôïp 
thuaän lôïi cho bieán coá  soá tröôøng hôïp thuaän lôïi 
cho bieán coá 

,B
AB  trong pheùp thöû laàn löôït laø 

. Do ñoù, trong tình huoáng bieán coá , , ,A B ABn n n n
A  ñaõ xaûy ra, soá tröôøng hôïp coù theå xaûy ra bò thu 
heïp thaønh  coøn soá tröôøng hôïp thuaän lôïi cho An
B  chính laø  neân xaùc suaát cuûa bieán coá ABn B  
tính trong ñieàu kieän bieán coá A  ñaõ xaûy ra seõ 

baèng AB

A

n
n

. Maët khaùc cuõng coù ( )
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n
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neân xaùc suaát cuûa bieán coá B  tính trong ñieàu kieän 

bieán coá A  ñaõ xaûy ra chính laø  ( )
( )

P AB
P A

, töùc veá 
 

 (*) Tröôøng Ñaïi hoïc Coâng nghieäp Thöïc phaåm Thaønh phoá 
Hoà Chí Minh. 
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phaûi cuûa (1). Quay veà Ví duï 1, goïi A vaø B laàn 
löôït laø caùc bieán coá ngöôøi döï thi ñaäu voøng 1 vaø 2, 
aùp duïng coâng thöùc (1) coù xaùc suaát caàn tính laø 

 
( ) 0,6( | ) 0,75.
( ) 0,8

P AB
P B A

P A
= = =  

Ta thaáy söï baát hôïp lyù trong caùch giaûi 
quyeát treân: chæ giaûi thích ñöôïc coâng thöùc trong 
moâ hình coå ñieån nhöng laïi aùp duïng coâng thöùc 
ñeå giaûi baøi toaùn khoâng thuoäc moâ hình coå ñieån. 

Ñoái vôùi caùch tieáp caän thöù hai (ñònh nghóa 
xaùc suaát coù ñieàu kieän baèng coâng thöùc), baát hôïp 
lí ñaàu tieân laø noù khoâng giaûi thích ñöôïc baûn chaát 
cuûa xaùc suaát coù ñieàu kieän. Taïi sao xaùc suaát xaùc 
ñònh bôûi coâng thöùc (1) laïi mang yù nghóa laø xaùc 
suaát cuûa bieán coá B  vôùi ñieàu kieän bieán coá A  ñaõ 
xaûy ra? Caùc taùc giaû trình baøy xaùc suaát coù ñieàu 
kieän theo caùch naøy thöôøng daãn daét ra coâng thöùc 
(1) baèng moät ví duï môû ñaàu thuoäc moâ hình coå 
ñieån roài aùp ñaët xaùc suaát coù ñieàu kieän trong moïi 
moâ hình ñeàu ñònh nghóa baèng coâng thöùc (1) 
([3], [4], [6], [7]). Cuõng coù taùc giaû ([5]) khoâng 
duøng ví duï môû ñaàu maø ñöa ra ngay ñònh nghóa 
theo coâng thöùc (1), sau ñoù coá gaéng lí giaûi yù 
nghóa cuûa coâng thöùc (1) nhö sau: bieán coá A cuøng 
vôùi bieán coá B chính laø bieán coá AB töùc laø “caû hai 
cuøng xaûy ra”. Ta coù theå coi A vaø B laø hai taäp 
con cuûa moät khoâng gian xaùc suaát Ω  ban ñaàu. 
Caùc taäp con (ño ñöôïc theo ñoä ño xaùc suaát P) cuûa 
A chính laø caùc bieán coá vôùi ñieàu kieän A ñöôïc thoûa 
maõn. Khi ñaët ñieàu kieän A töùc laø ñaõ haïn cheá 
khoâng gian xaùc suaát töø Ω  xuoáng coøn A vaø haïn 
cheá bieán coá B xuoáng coøn AB. Xaùc suaát cuûa B vôùi 
ñieàu kieän A chính laø xaùc suaát cuûa AB trong 
khoâng gian xaùc suaát môùi vôùi moät ñoä ño xaùc suaát 

1 1: ( | ) ).(P P B A P=

1P
AB  Trong ñoù, ñoä ño xaùc suaát 

 ñöôïc sinh ra bôûi ñoä ño xaùc suaát ban ñaàu 

theo nguyeân taéc “bình quaân”: neáu C vaø D laø hai 
taäp con cuûa A (töùc hai bieán coá thoûa maõn ñieàu 
kieän A) vôùi cuøng xaùc xuaát 

P

( ) ( ),P C P= D  thì 
cuõng phaûi coi raèng chuùng coù cuøng xaùc suaát coù 

ñieàu kieän 1 1( ) ( )P C P D= . Moät caùch toång quaùt 

hôn, neáu C vaø D laø hai taäp con cuûa A, ta coù coâng 
thöùc tyû leä thuaän 

1

( )( ) .
( ) ( )

lP CP C
P D P D

=  

Töø ñoù suy ra 
1 1

1
1
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Caùch lí giaûi naøy duøng tôùi lí thuyeát ñoä ño 
vaø ñònh nghóa xaùc suaát toång quaùt theo heä tieân 
ñeà. Tuy nhieân noù khoâng thuyeát phuïc vì nguyeân 
taéc “bình quaân” xaùc suaát hoaøn toaøn do taùc giaû 
töï ñaët ra. Noùi chung, khoâng theå duøng ñònh 
nghóa xaùc suaát theo tieân ñeà giaûi thích yù nghóa 
cuûa coâng thöùc (1), bôûi ñònh nghóa xaùc suaát theo 
tieân ñeà khoâng heà neâu coâng thöùc tính cuï theå cho 
xaùc suaát maø chæ phaùt bieåu xaùc suaát laø baát kyø 
haøm taäp naøo thoûa maõn caùc ñieàu kieän cuûa heä 
tieân ñeà. 

Maët khaùc, ngay caû khi chöùng minh (trong 
tröôøng hôïp toång quaùt) ñöôïc xaùc suaát cuûa bieán 
coá B xeùt trong ñieàu kieän bieán coá A ñaõ xaûy ra 
baèng veá phaûi cuûa (1) thì cuõng khoâng theå suy 
luaän ngöôïc chieàu raèng xaùc suaát xaùc ñònh bôûi 
veá phaûi cuûa (1) laø xaùc suaát cuûa B vôùi ñieàu 
kieän A. Ñieàu naøy cuõng gioáng nhö dieän tích 
hình thang cong laø moät tích phaân xaùc ñònh 
nhöng khoâng theå noùi moïi tích phaân xaùc ñònh, 
baát keå aâm hay döông, ñeàu laø dieän tích cuûa moät 
hình thang cong. 

Nhö vaäy, coâng thöùc (1) khoâng bao haøm 
ñöôïc baûn chaát cuûa xaùc suaát coù ñieàu kieän, duøng 
coâng thöùc (1) ñeå ñònh nghóa cho xaùc suaát coù 
ñieàu kieän chæ laøm cho noù coù veû “toaùn hoïc” 
nhöng laïi khoâng coù tính tröïc quan. Vieäc xaây 
döïng cô sôû toaùn chaët cheõ cho lí thuyeát xaùc suaát 
laø caàn thieát, tuy nhieân khoâng neân “toaùn hoïc 
hoùa” quaù möùc laøm maát ñi tính tröïc quan cuûa 
vaán ñeà. 

Ngoaøi ra ñònh nghóa theo coâng thöùc coøn 
haïn cheá laø khoâng xeùt ñöôïc tröôøng hôïp 

( ) 0P A = : coâng thöùc (1) chæ coù nghóa trong 
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tröôøng hôïp  trong khi xaùc suaát coù ñieàu 
kieän vaãn toàn taïi trong tröôøng hôïp ñieàu kieän

( ) 0P A >
A  

coù xaùc suaát baèng 0. Chuùng ta xeùt ví duï sau ñaây: 
Ví duï 2. Choïn ngaãu nhieân moät ñieåm trong 

mieàn phaúng giôùi haïn bôûi hình vuoâng MNPQ. 
Tính xaùc suaát ñieåm naøy naèm treân caïnh MN 
neáu bieát noù naèm treân moät trong boán caïnh cuûa 
hình vuoâng? 

Giaûi 
Goïi A laø bieán coá choïn ñöôïc ñieåm treân 

caïnh hình vuoâng, B laø bieán coá choïn ñöôïc ñieåm 
treân caïnh MN. Ta caàn tính ( )|P B A . Ta coù  

( ) = =
 tích” caùc caïnh

P A 0
ch” hình vuoâng

“dieän
“dieän tí

 

(Löu yù raèng bieán coá A  ôû ñaây coù xaùc suaát 
baèng 0 nhöng vaãn coù theå xaûy ra, ta goïi bieán coá 
daïng naøy laø bieán coá haàu khoâng). Tieáp theo ta 
tính ( )|P B A : 

( ) = =
daøi caïnh MN 1

| .
øi 4 caïnh hình vuoâng 4

P B A
ñoä 

toång ñoä da
 

Vieäc khoâng xeùt ñöôïc xaùc suaát cuûa B  vôùi 
ñieàu kieän A  khi  khoâng chæ laøm “maát 
tröôøng hôïp” maø coøn gaây ra nhöõng keõ hôû trong 
caùc coâng thöùc lieân quan, chaúng haïn coâng thöùc 
nhaân: 

( ) 0=

). (

P A

( ) ( | ).P AB P A= P B A

0=
)A

 Roõ raøng, coâng 
thöùc nhaân vaãn ñuùng trong tröôøng hôïp 

. Vì vaäy, neáu khoâng xeùt ñöôïc 
 trong tröôøng hôïp  maø vaãn 

phaùt bieåu coâng thöùc nhaân cho hai bieán coá 

( )P A
( |P B ( ) 0P A =

,A B  
baát kyø laø khoâng phuø hôïp. 

2. Moät caùch moâ phoûng coâng thöùc xaùc 
suaát coù ñieàu kieän  

Nhö ñaõ phaân tích, caùch trình baøy thöù nhaát 
veà xaùc suaát coù ñieàu kieän chæ aùp duïng ñöôïc vôùi 
moâ hình coå ñieån coøn caùch thöù hai thì khoâng loät 
taû ñöôïc baûn chaát cuûa xaùc suaát coù ñieàu kieän. Vaán 
ñeà seõ ñöôïc giaûi quyeát baèng caùch moâ phoûng coâng 
thöùc (1) trong tröôøng hôïp toång quaùt. 

Tröôùc heát ta nhaéc laïi moät ñònh nghóa xaùc 
suaát theo taàn suaát (ñònh nghóa thoáng keâ): xaùc 

suaát cuûa bieán coá A chính laø giôùi haïn cuûa daõy 
taàn suaát xuaát hieän bieán coá A khi soá laàn thöû daàn 
ra voâ haïn (luaät soá lôùn Bernoulli ñaõ cho thaáy 
giôùi haïn naøy toàn taïi); töùc laø 

( ) lim ( ) lim A

n n

nP A f A
n→∞ →∞

= =  

trong ñoù  laø soá laàn xuaát hieän bieán coá A trong 
 laàn thöû. 

An
n

Veà lyù thuyeát, xaùc suaát cuûa moïi bieán coá 
ñeàu coù theå xaùc ñònh baèng ñònh nghóa naøy (xaùc 
suaát ngöôøi döï thi ñaäu voøng 1 vaø ñaäu caû 2 voøng 
trong Ví duï 1 cuõng chæ ñöôïc tìm baèng thoáng 
keâ). Ta seõ duøng ñònh nghóa xaùc suaát theo taàn 
suaát ñeå moâ phoûng coâng thöùc (1). Thaäy vaäy: 

Thöïc hieän pheùp thöû  laàn, goïi  
töông öùng laø soá laàn caùc bieán coá 

n , ,A B ABn n n
, ,A B AB  xaûy 

ra. Ta coù: 

( ) lim ; ( ) lim ; ( ) limA B A

n n n

n nP A P B P AB
n n→∞ →∞ →∞

= = = Bn
n

 

Neáu bieán coá A  ñaõ xaûy ra, töùc chæ xeùt 
trong  laàn coù An A  xuaát hieän. Khi ñoù soá laàn B  
xuaát hieän chính laø soá laàn caû A  vaø B  xuaát hieän, 
ñoù chính laø . Vaäy xaùc suaát cuûa bieán coá ABn B  
vôùi ñieàu kieän A  laø:  

( | ) lim
A

AB

n
A

nP B A
n→∞

= . 

Töø heä thöùc  
AB

AB

AA

n
n n

nn
n

=  , 

cho , (ñeå yù raèng daõy  khoâng giaûm vaø n →∞ An

( ) lim
n→∞

0AnP A
n

= >  neân ) ta ñöôïc: An →∞

lim
lim

limA

AB
nAB

n AA
n

n
n n

nn
n

→∞

→∞

→∞

=  

hay  

( ) ( )| .
( )

P AB
P B A

P A
=  



TRÖÔØNG ÑAÏI HOÏC ÑOÀNG THAÙP                           Taïp chí Khoa hoïc soá 16 (11-2015)
 

 74 

3. Keát luaän 
Töø nhöõng phaân tích treân, chuùng ta coù theå 

trình baøy veà xaùc suaát coù ñieàu kieän nhö sau: 
phaùt bieåu ñònh nghóa “baèng lôøi” sau ñoù phaùt 
bieåu coâng thöùc (1) vaø moâ phoûng baèng ñònh 
nghóa xaùc suaát theo taàn suaát. Caùch trình baøy  

naøy seõ ñaûm baûo tính tröïc quan vaø logic. 
Treân ñaây laø moät vaøi ñieåm caàn löu yù veà xaùc 

suaát coù ñieàu kieän. Hy voïng baøi vieát naøy phaàn 
naøo giuùp cho baïn ñoïc quan taâm tôùi Lyù thuyeát 
xaùc suaát coù caùch tieáp caän chaët cheõ, logic hôn 
veà xaùc suaát coù ñieàu kieän. 
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SOME NOTES ON CONDITIONAL PROBABILITY 

Summary 
Conditional probability is one of the basic contents of the Probability Theory. This paper 

analyzes limitations in some approaches to the common conditional probability. Especially, it 
offers a simulation for the conditional probability formula in general (the primary events are not 
necessarily of the same ability and the number of primary events is not necessarily finite). 

Keywords: conditional probability formula, classical model, the same ability. 
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