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Tóm tắt 

Trong bài báo này, chúng tôi thiết lập các định lí điểm bất động trên không gian S -
mêtric thứ tự bộ phận và chứng minh rằng các định lí điểm bất động trong [6] được suy ra 
từ các định lí này. Đồng thời, chúng tôi xây dựng ví dụ minh họa cho kết quả  đạt được. 

1. Giới thiệu  
Trong [7], S. Sedghi, N. Shobe và A. Aliouche đã giới thiệu một khái niệm mêtric suy 

rộng như sau. 

Định nghĩa 1.1 ([7], Definition 2.1). Cho X là tập khác rỗng. Ánh xạ 
 được gọi là  S -mêtric trên X  nếu các điều kiện sau được thỏa 

mãn với mọi 
:S X X X× × → +∞[0, )

, , , .x y z a X∈  

(1)  ( , , ) 0;S x y z ≥

(2) ( , , ) 0S x y z =  nếu và chỉ nếu ;x y z= =  

(3) ( , , ) ( , , ) ( , , ) ( , , ).S x y z S x x a S y y a S z z a≤ + +  

Cặp (X, S) được gọi là không gian S-mêtric. 

 Khái niệm S -mêtric là sự mở rộng của khái niệm D∗ -mêtric [7]. Đồng thời, trong [7] các 
tác giả cũng giới thiệu các tính chất của S -mêtric và chứng minh định lí điểm bất động cho ánh 
xạ co trên không gian này. Từ đó, việc mở rộng các định lí điểm bất động trên không gian mêtric 
sang không gian S -mêtric được một số tác giả quan tâm như [1], [3], [4], [8].  

 Trong [5], M. S. Khan, M. Swaleh và S. Sessa đã giới thiệu khái niệm hàm biến thiên 
khoảng cách như sau. 

Định nghĩa 1.2 ([5]). Hàm  được gọi là hàm biến thiên khoảng cách  
nếu các điều kiện sau được thỏa mãn. 

: [0, ) [0, )ψ ∞ → ∞

(1) ψ  là hàm liên tục và không giảm; 

(2)  nếu và chỉ nếu  ( ) 0tψ = 0.t =

 Đồng thời, trong bài báo này, các tác giả cũng đã thiết lập định lí điểm bất động bằng 
cách sử dụng hàm biến thiên khoảng cách. Từ đó, việc thiết lập các định lí điểm bất động 
thông qua lớp hàm biến thiên khoảng cách được một số tác giả quan tâm nghiên cứu như 
trong [2], [9], [10]. 
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 Gần đây, trong bài báo [6], Y. Su và các tác giả đã sử dụng hàm biến thiên khoảng 
cách để thiết lập định lí điểm bất động trên không gian mêtric thứ tự bộ phận và đạt được các 
kết quả như [6, Theorem 2.1], [6, Theorem 2.2] và [6, Theorem 2.3]. Từ đó, chúng tôi đặt 
vấn đề thiết lập các định lí điểm bất động tương tự như các định lí điểm bất động trong [6] 
cho không gian S -mêtric thứ tự bộ phận và chứng minh rằng các định lí điểm bất động trong 
[6] được suy ra từ các định lí này. Đồng thời, chúng tôi cũng xây dựng ví dụ minh họa cho 
một số kết quả đạt được. 

Trước hết, chúng tôi giới thiệu các khái niệm và kết quả được sử dụng trong bài báo này. 

Mệnh đề 1.3 ([7], Lemma 2.5). Cho ( ,  là không gian S -mêtric. Khi đó  )X S

      với mọi  ( , , ) ( , , )S x x y S y y x= , .x y X∈

Mệnh đề 1.4 ([1], Lemma 1.6). Cho ( ,  là không gian S -mêtric. Khi đó  )X S

      với mọi  ( , , ) 2 ( , , ) ( , , )S x x z S x x y S y y z≤ + , , .x y z X∈

Định nghĩa 1.5 ([7], Definition 2.8). Cho ( ,  là không gian S -mêtric và  Khi đó )X S .A X⊂

(1) Tập con  của  được gọi là S-bị chặn nếu tồn tại  sao cho  
với mọi  

A X 0r > ( , , )S x x y r<
, .x y A∈

(2) Dãy { }  được gọi là hội tụ về  nếu  khi  Điều 

này có nghĩa là với mỗi , tồn tại  sao cho với mọi  thì  

Kí hiệu là  hay  khi  

n
x ⊂ X

x x

X

x y , , ) ( , , ).
n n nn
x y S x x y

→+∞
=

X

x ( , , ) 0
n n

S x x x → .n → +∞

0ε >
0
n ∈

0
n n≥ ( , , ) .

n n
S x x x ε<

lim
nn
x

→+∞
=

n
x → .n → +∞

 (3) Dãy { }  được gọi là dãy Cauchy nếu  khi  

Nói cách khác, {  là dãy Cauchy khi và chỉ khi với mọi  tồn tại  sao cho 

với mỗi  thì  

n
x ⊂ ( , , ) 0

n n m
S x x x → , .n m → +∞

}
n
x 0,ε >

0
n ∈

0
,n m n≥ ( , , ) .

n n m
S x x x ε<

 (4) Không gian S -mêtric  được gọi là đầy đủ nếu với mọi dãy Cauchy trong 
 đều hội tụ. 

( , )X S
( , )X S

Mệnh đề 1.6 ([7], Lemma 2.10). Cho ( ,  là không gian -mêtric. Nếu dãy {  trong 
 hội tụ đến x  thì  duy nhất. 

)S X S }
n
x

X x

Mệnh đề 1.7 ([7], Lemma 2.12). Cho  là không gian S -mêtric. Nếu tồn tại hai dãy 
 và {  sao cho  và   thì  

( , )S X

{ }
n
x }

n
y lim

nn
x

→+∞
= lim

nn
y

→+∞
= lim (S x

Mệnh đề 1.8 ([8], Corollary 2.4). Cho  là ánh xạ từ không gian S -mêtric  
vào không gian S -mêtric  Khi đó, T liên tục tại  nếu và chỉ nếu  với 

mọi dãy { }  mà  

:T X Y→ X
.Y x X∈

n
Tx Tx→

n
x ⊂ .

n
x x→

Định nghĩa 1.9 ([6], Definition 2.1). Cho ( ,  là tập sắp thứ tự và ánh xạ  
Khi đó, T  là ánh xạ đơn điệu không giảm nếu với mọi  x  thì  

)X ≤ : .T X X→
, ,x y X∈ y≤ ( ) ( ).T x T y≤
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Mệnh đề 1.10 ([6], Lemma 2.1). Nếu  là hàm biến thiên khoảng cách và ψ : [0, ) [0, )ϕ +∞ → +∞  
là hàm liên tục sao cho ( ) ( )t tψ ϕ>  với mọi  thì 0t > (0) 0.ϕ =  

2. Các kết quả chính  
Trước hết, chúng tôi thiết lập và chứng minh mệnh đề được sử dụng trong các kết 

quả chính ở phần sau. 

Mệnh đề 2.1. Cho ( ,  là không gian mêtric. Khi đó )X d

(1) Với mọi  , , ,x y z X∈
1

( , , ) [ ( , ) ( , )]
2d

S x y z d x z d y z= +  là một S -mêtric trên  .X

(2) Dãy {  hội tụ trong ( ,  khi và chỉ khi dãy {  hội tụ trong ( ,  }
n
x )X d }

n
x ).

d
X S

(3) Dãy {  là Cauchy trong ( ,  khi và chỉ khi dãy {  là Cauchy trong 

 

}
n
x )X d }

n
x

( , ).
d

X S

(4) Không gian mêtric ( ,  đầy đủ khi và chỉ khi không gian -mêtric ( ,  
là đầy đủ. 

)X d S )
d

X S

Chứng minh. (1) Kiểm tra trực tiếp các điều kiện của một S -mêtric. 

(2) Suy ra từ đẳng thức  ( , , ) ( , ).
d n n n
S x x x d x x=

(3) Suy ra từ đẳng thức  ( , , ) ( , ).
d n n m n m
S x x x d x x=

(4) Suy ra từ (2) và (3).                                                                                                        

 Tiếp theo, chúng tôi thiết lập và chứng minh các định lí chính của bài báo. 

Định lí 2.2. Cho ( , , )X S≤  là không gian S -mêtric thứ tự bộ phận, đầy đủ và  là 
ánh xạ  liên tục, không giảm sao cho 

:T X X→

( ( , , )) ( ( , , ))S Tx Tx Ty S x x yψ ϕ≤  với mọi                              (1) ,x y≥

trong đó, ψ  là hàm biến thiên khoảng cách và : [0, ) [0, )ϕ +∞ → +∞  là một hàm liên tục 
sao cho ( ) ( )t tψ ϕ>  với mọi  Nếu tồn tại 0.t >

0
x X∈  sao cho  thì T  có điểm 

bất động. 
0 0
x Tx≤

Chứng minh. Do T  là ánh xạ không giảm nên bằng qui nạp ta chứng minh được 
2

0 0 0 0 0
... ...n nx Tx T x T x T x+1≤ ≤ ≤ ≤ ≤ ≤  với                 (2) .n ∈

Đặt i  Khi đó từ (2), ta được 
1n n

x T+ = x  vớ .n ∈

                                       
0 1 2 1

... ...
n n

x x x x x +≤ ≤ ≤ ≤ ≤ ≤                                                (3) 

Từ (1), (3) và tính chất của hàm ,ϕ  ta được 

1 1 1 1 1
( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )).

n n n n n n n n n n n n
S x x x S Tx Tx Tx S x x x S x x xψ ψ ϕ ψ+ + − − −= ≤ ≤      (4) 
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Do (4) và tính chất của hàm ψ  nên  

1 1 1
( , , ) ( , , )
n n n n n n

S x x x S x x x+ + −≤ .  

Do đó, dãy  là dãy số không âm, đơn điệu không tăng. Suy ra, tồn tại 
 sao cho 

1 1
{ ( , , )}

n n n
S x x x+ +

0r ≥

1 1
lim ( , , ) .

n n nn
S x x x r+ +→+∞

=             (5) 

Cho n  trong (4), kết hợp với (5) và tính chất của hàm → +∞ ,ϕ  ,ψ  ta được 

( ) ( ).r rψ ϕ≤                (6) 

Do (6) và tính chất của hàm ϕ  nên  Do đó 0.r =

1 1
lim ( , , ) 0.

n n nn
S x x x+ +→+∞

=             (7) 

Tiếp theo, ta chứng minh {  là dãy Cauchy trong  Giả sử rằng  không là dãy 

Cauchy trong  Khi đó, tồn tại 

}
n
x .X { }

n
x

.X 0ε >  và tồn tại hai dãy con { } của dãy {  sao 

cho  là chỉ số nhỏ nhất thỏa mãn  và 

,
kn
x { }

km
x

k

}
n
x

k
n

k k
n m> >

( , , )
k k kn n m

S x x x ε≥  với mọi                          (8) 1.k ≥

Do đó 

1 1
( , , )

k k kn n m
S x x x .ε− − <                                                        (9) 

Từ (8), (9) và Mệnh đề 1.4, ta được 

   
1 1 1 1

( , , ) 2 ( , , ) ( , , ) 2 ( , , )
k k k k k k k k k k k kn n m n n n n n m n n n

S x x x S x x x S x x x S x x x .ε ε− − − −≤ ≤ + < +    (10) 

Cho k  trong (10) và sử dụng (7), ta được → +∞

lim ( , , ) .
k k kn n mk

S x x x ε
→+∞

=                            (11) 

Sử dụng Mệnh đề 1.3 và Mệnh đề 1.4, ta có 

1 1
( , , ) 2 ( , , ) ( , ,

k k k k k k k k kn n m n n n m m n
S x x x S x x x S x x x− −≤ + )

1 1
).− −

)

.

 

1 1 1
2 ( , , ) 2 ( , , ) ( , ,

k k k k k k k k kn n n m m m n n m
S x x x S x x x S x x x− − −≤ + +   (12) 

1 1 1 1 1 1 1
( , , ) 2 ( , , ) ( , ,

k k k k k k k k kn n m n n n m m n
S x x x S x x x S x x x− − − − − − −≤ +  

         (13) 
1 1 1 1

2 ( , , ) 2 ( , , ) ( , , )
k k k k k k k k kn n n m m m n n m

S x x x S x x x S x x x− − − −≤ + +

Cho k  trong (12), (13) và sử dụng (7), (11), ta được → +∞

1 1 1
lim ( , , ) .

k k kn n mk
S x x x ε− − −→+∞

=            (14) 
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Vì  nên từ (1) ta có 
1k kn m

x x
−

≥
1−

1 1 1 1 1 1
( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )).

k k k k k k k k kn n m n n m n n m
S x x x S Tx Tx Tx S x x xψ ψ ϕ− − − − − −= ≤      (15)  

Cho k  trong (15) và sử dụng (11), (14), ta được → +∞

( ) ( ).ψ ε ϕ ε≤              (16) 

Từ (16) và tính chất của hàm ϕ  ta có 0.ε =  Điều này mâu thuẫn với  Do đó, {  là 
dãy Cauchy trong  Vì X  là không gian S -mêtric đầy đủ nên tồn tại  sao cho 

 khi  Do tính liên tục của T  nên  Điều 

này chứng tỏ z  là điểm bất động của  

0.ε > }
n
x

.X z X∈

n
x → z .n → +∞

1
lim lim .

n nn n
z x Tx Tz+→+∞ →+∞
= = =

.T

Hệ quả 2.3 ([6], Theorem 2.1). Cho ( ,  là không gian mêtric thứ tự bộ phận, đầy đủ và 
 là ánh xạ  liên tục, không giảm sao cho 

, )X d≤
:T X X→

( ( , )) ( ( , ))d Tx Ty d x yψ ϕ≤  với mọi                                             ,x y≥

trong đó, ψ  là hàm biến thiên khoảng cách và : [0, ) [0, )ϕ +∞ → +∞  là một hàm liên tục 
sao cho ( ) ( )t tψ ϕ>  với mọi  Nếu tồn tại 0.t >

0
x X∈  sao cho  thì T  có điểm 

bất động. 
0 0
x Tx≤

Chứng minh. Trong Định lí 2.2, chọn S -mêtric là 1
( , , ) [ ( , ) ( , )]

2d
S x y z d x z d y z= +  với mọi 

 và  sử dụng Mệnh đề 2.1 ta được điều phải chứng minh.                                            , ,x y z X∈

 Giả thiết liên tục của ánh xạ T  trong Định lí 2.3 có thể được thay bằng giả thiết (H) 
như sau: Nếu dãy {  là dãy không giảm trên X  sao cho  thì  với mọi 

 Khi đó, ta được định lí sau. 
}
n
x

n
x → x x

n
x ≤

.n ∈

Định lí 2.4. Cho ( , , )X S≤  là không gian S -mêtric thứ tự bộ phận, đầy đủ thỏa mãn giả thiết 
(H) và  là ánh xạ  không giảm sao cho :T X X→

( ( , , )) ( ( , , ))S Tx Tx Ty S x x yψ ϕ≤  với mọi                             (17) ,x y≥

trong đó, ψ  là hàm biến thiên khoảng cách và : [0, ) [0, )ϕ +∞ → +∞  là một hàm liên tục 
sao cho ( ) ( )t tψ ϕ>  với mọi  Nếu tồn tại 0.t >

0
x X∈  sao cho  thì T có điểm 

bất động. 
0 0
x Tx≤

Chứng minh. Lập luận tương tự như trong chứng minh Định lí 2.2, ta được dãy  không 

giảm và  Ta sẽ chứng minh  

{ }
n
x

.
n
x z X→ ∈ .Tz z=

Từ giả thiết (H) ta có  với mọi   Khi đó, sử dụng (17) và Mệnh đề 1.3, ta có 
n
x ≤ z .n ∈

1 1
( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )).

n n n n n n
S x x Tz S Tx Tx Tz S x x zψ ψ ϕ+ + = ≤         (18) 
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Cho n  trong (18) và sử dụng tính chất của hàm , ta được → +∞ ψ

( ( , , )) (0).S z z Tzψ ϕ≤           (19) 

Từ (19) và Mệnh đề 1.10, ta được ( ( , , )) 0.S z z Tzψ =  Do ψ  là hàm biến thiên khoảng cách 
nên  hay  Do đó, z  là điểm bất động của                                                          ( , , ) 0S z z Tz = .Tz z= .T

Hệ quả 2.5 ([6], Theorem 2.2). Cho ( , , )X d≤  là không gian mêtric thứ tự bộ phận, đầy đủ 
thỏa mãn giả thiết (H) và  là ánh xạ không giảm sao cho :T X X→

     ( ( , )) ( ( , ))d Tx Ty d x yψ ϕ≤  với mọi        ,x y≥

trong đó, ψ  là hàm biến thiên khoảng cách và : [0, ) [0, )ϕ +∞ → +∞  là một hàm liên tục 
sao cho ( ) ( )t tψ ϕ>  với mọi  Nếu tồn tại 0.t >

0
x X∈  sao cho  thì T có điểm 

bất động. 
0 0
x Tx≤

Chứng minh. Trong Định lí 2.4, chọn S -mêtric là 1
( , , ) [ ( , ) ( , )]

2d
S x y z d x z d y z= +  với mọi 

 và  sử dụng Mệnh đề 2.1 ta được điều phải chứng minh.                                             , ,x y z X∈

Ví dụ sau đây chứng tỏ điểm bất động của ánh xạ T trong Định lí 2.2 và Định lí 2.4  là 
không duy nhất. 

Ví dụ 2.6. Xét  và thứ tự trên X  như sau: ( ,  
 Trên  xét S -mêtric  như trong Mệnh đề 2.1 với d  là khoảng cách Euclid 

trên  Khi đó,  là không gian -mêtric đầy đủ. Xét ánh xạ  với mọi 
 Khi đó, T  là ánh xạ liên tục và (  Vì các phần tử của X chỉ so 

sánh được với chính nó nên 

2{(1,0),(0,1)}X = ⊂
.

d
X S

T≤ =

) ( , )a b c d≤ ⇔
,a c b d≤ ≤ ,X

d
S

2. ( , ) S Tx x=

.x X∈ 1,0) (1,0) (1,0).
( ( , , )) ( ( , , ))S Tx Tx Ty S x x yψ ϕ≤  với mọi  Hơn 

nữa, X  cũng thỏa mãn giả thiết (H). Như vậy, các giả thiết trong Định lí 2.2 và  Định lí 2.4 
được thỏa mãn. Tuy nhiên, T  có hai điểm bất động là (0 và (1  

, ,x y X∈ .x y≥

,1) , 0).

Định lí sau cho ta tính duy nhất của điểm bất động. 

Định lí 2.7. Giả sử các giả thiết trong Định lí 2.2 hoặc Định lí 2.4 được thỏa mãn và với mỗi 
cặp  tồn tại u  sao cho u  so sánh được với x  và  Khi đó  ,x y X∈ X∈ .y

(1) T  có duy nhất điểm bất động  .z X∈

(2) Với mỗi   ,x X∈ lim .n

n
T x z

→+∞
=

Chứng minh. (1) Vì ánh xạ T  thỏa mãn các giả thiết trong Định lí 2.2 hoặc Định lí 2.4 nên 
ánh xạ T  có điểm bất động. Ta chỉ cần chứng minh tính duy nhất của điểm bất động. Giả sử 

 là hai điểm bất động của T và  Khi đó, tồn tại  so sánh được với  và  
Do tính không giảm của T  nên  so sánh được với  và  với mọi  Vì  
so sánh được với  nên 

,z y .z y≠ x X∈ z .y
nT x nT z nT y .n ∈ nT x

nT z

   1 1 1 1( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )) ( ( , , )).n n n n n n n nS z z T x S T z T z T x S T z T z T x S z z T xψ ψ ϕ ϕ− − − −= ≤ =  (20) 
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Ta lại có  
1 1( ( , , )) ( ( , , )).n nS z z T x S z z T xϕ ψ− −≤              (21) 

Từ (20), (21) và tính chất không giảm của hàm  ta suy ra  
Do đó, dãy  { (  là dãy số không âm, đơn điệu không tăng. Suy ra, tồn tại 

 sao cho  

ψ 1( , , ) ( , , ).n nS z z T x S z z T x−≤

, , )}nS z z T x
0a ≥

                       (22)  lim ( , , ).n

n
a S z z T

→+∞
=  x

Cho n  trong (20), kết hợp với (22) và tính liên tục của hàm , ta được → +∞ ,ϕ ψ

                   (23) ( ) ( ).a aψ ϕ≤

Từ (23) và giả thiết của hàm ϕ  ta suy ra . Do đó  0a =

lim ( , , ) 0.n

n
S z z T x

→+∞
=             (24) 

Vì  so sánh được với  nên lập luận tương tự như trên ta được  nT x nT y

lim ( , , ) 0.n

n
S y y T x

→+∞
=             (25) 

Từ (24), (25) và tính duy nhất của giới hạn, ta được  .y z=

(2) Do  nên tồn tại y  so sánh được với  và  Lập luận tương tự với chứng 
minh trong (1), ta được 

,x z X∈ X∈ x .z

        và           (30) lim ( , , ) 0n

n
S z z T y

→+∞
= lim ( , , ) 0.n n n

n
S T x T x T y

→+∞
=

Mặt khác, theo Mệnh đề 1.3 và Mệnh đề 1.4, ta có 

( , , ) 2 ( , , ) ( , , ).n n n n nS z z T x S z z T y S T x T x T y≤ +                      (31) 

Cho n  trong (31) và kết hợp với (30), ta được  → +∞

lim ( , , ) 0n

n
S z z T x

→+∞
=   hay                                                  lim .n

n
T x z

→+∞
=

Hệ quả 2.8 ([6], Theorem 2.3). Giả sử các giả thiết trong Hệ quả 2.3 hoặc Hệ quả 2.5 
được thỏa mãn và với mỗi cặp  tồn tại u  sao cho u  so sánh được với  và 

 Khi đó  
,x y X∈ X∈ x

.y

(1) T  có duy nhất điểm bất động  .z

(2) Với mỗi   ,x X∈ lim .n

n
T x z

→+∞
=

Chứng minh. Trong Định lí 2.7, chọn -mêtric là S
1

( , , ) [ ( , ) ( , )]
2d

S x y z d x z d y z= + với mọi 

và  sử dụng Mệnh đề 2.1 ta được điều phải chứng minh.     , ,x y z X∈
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Cuối cùng, chúng tôi xây dựng hai ví dụ minh họa cho Định lí 2.4 và Định lí 2.7. Đồng 
thời, Ví dụ 2.9  còn chứng tỏ Định lí 2.4 mạnh hơn [7, Theorem 3.1]. 

Ví dụ 2.9. Trên  xét S -mêtric xác định bởi  
 Khi đó,  ( ,  là không gian S -mêtric đầy đủ. Trên  xét thứ tự bộ phận như sau  

{ 3, 1,0,2, 4},X = − − ( , , ) | |S x y z x z= − +
|y z− |.

}

=− 4 3.T =−

0

.

)X S ,X

x y≤  trên X nếu  và  trên  , { 3, 1, 0x y ∈ − − x y≤ .

Trên  xét ánh xạ T  như sau  T  Khi đó ,X ( 3) ( 1) 0 0,T T T− = − = = 2 1,

( 2, 2, 4) ( 1, 1, 3) 2.| 1 3| 4,S T T T S= − − − = − + =  

(2,2,4) 2.|4 2|=4.S = −  

Do đó, không tồn tại  để  Suy ra, T  không thỏa mãn 
điều kiện của [7, Theorem 3.1]. Do đó, ta không thể áp dụng [7, Theorem 3.1] cho ánh xạ  

[0,1)L ∈ ( 2, 2, 4) . (2,2,4).S T T T LS≤
.T

Mặt khác, T  là ánh xạ đơn điệu không giảm,  và với  là dãy không giảm, 

hội tụ về  thì  Đồng thời, với  so sánh được với nhau thì   
Do đó 

0 0T≤ = { }
n
x

x .
n
x x≤ ,x y , { 3, 1, 0}x y ∈ − −

( ( , , )) (0) 0 ( ( , , )).S Tx Tx Ty S x x yψ ψ ϕ= = ≤  

Như vậy, các giả thiết của Định lí 2.4 đều được thỏa mãn. Hơn nữa,  là điểm bất động duy 
nhất của ánh xạ T . 

0

Ví dụ 2.10. Xét  là không gian S -mêtric đầy đủ với thứ tự thông thường trên  
và -mêtric xác định bởi  với mọi  Xét ánh xạ 

[0,1]X =
S ( , , ) |x= − | | |S x y z z y z+ − , , .x y z X∈

1
sin
2

Tx x=  với mọi  và hai hàm x X∈ ( ) , ( )
2
t

t t tψ ϕ= =  với mọi  Khi đó, 

 là ánh xạ liên tục, đơn điệu không giảm,   với mọi  Đồng 
thời, với mọi  ta có 

[0, ).t ∈ +∞

T 0 0 0,T≤ = ( )tψ > ( )tϕ 0.t >
,x y X∈

  

 
( ( , , )) (|sin sin |) |sin sin | ( ( , , )) (2| |) | |.S Tx Tx Ty x y x y S x x y x y x yψ ψ ϕ ϕ= − = − ≤ = − = −

Mặt khác, với mỗi cặp  đều tồn tại  sao cho z  so sánh được với  và  
Như vậy, các giả thiết của Định lí 2.7 đều được thỏa mãn. Hơn nữa,  là điểm bất động duy 
nhất của ánh xạ  

,x y X∈ z X∈ x .y
0

.T
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Summary 
In this paper, we state some fixed point theorems in a partially ordered S -metric space 

and show that the fixed point theorems in [6] may be obtained from these theorems. Also, we 
give some examples to illustrate the results. 
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