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Trong béi canh déi méi gido duc phé théng theo dinh hudng phdt trién nang luc, viéc
day hoc Todn can gdn véi thiee tién, dic biét day hoc sir dung bai todn thuc tién trong mon
Todn c6 y nghia quan trong gop phan giiip hoc sinh phdt trién nang luc giai quyét van dé todn
hoc. Nghién ciru chi ra cdc biéu hién cia nang liuc giai quyét van dé todn hoc ciia hoc sinh
théng qua viéc day hoc cac bai todan thyc tién thugc chii dé Ung dung tich phan — Todn 12, tir
dé dé xudt cdc bién phdp su pham nham phdt trién nang hec nay trong qud trinh hoc tdp mon
Todn 6 truong pho thong. Két qua nghién ciiu théy hoc sinh dugc thé hién cu thé qua day hoc
thong qua viéc phat hién, hya chon thiét lgp mo hinh giai quyet bai toan thuc tién, d‘ong thoi
cho thdy hoc sinh c6 sw hirng thi va phat trzen cac ky nang can thiét khi vin dung kién thirc
todn hoc vao gidi quyét van dé trong thire té cudc song.

Tir khéa: Bdi todn thuec tién, nang luc gidi quyét van dé todn hoc, tmg dung tich phan.

Trich dan: V5, X. M., & Pham, Q. V. (2025). Phat trién nang luc giai guyét vén dé toan hoc
cho hoc sinh 16p 12: mt truong hop day hoc bai toan thuc tién chii dé ing dung tich phan.
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Abstract

In the context of general education innovation towards capacity development, the
connection between Mathematics and real-life issues is of great significance in teaching
Mathematics. The use of practical problems in mathematics teaching particularly helps
students develop their ability to solve mathematical problems. The study shows the
manifestations of students' mathematical problem-solving competence through learning
practical issues in the topic of Integral Applications - Mathematics 12, thereby proposing
pedagogical measures to enhance this ability in the process of learning Mathematics in high
schools. The research findings suggest that students demonstrate by identifying, selecting, and
building models to address practical issues, as well as being engaged in and developing the
essential skills when applying mathematical knowledge to real-world situations.

Keywords: Applications of integration, mathematical problem solving competence,
practical problems.
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1. Pat van dé

Chuong trinh gido duc phd thong (GDPT) tong thé (2018a) nhan manh day hoc theo
dinh huéng phat trién nang luc (NL), pham chét ctia nguoi hoc dép ting yéu cau doi moi giao
duc hién nay. Theo d6, myc ti€u cta chuong trinh GDPT moén toan (2018b) 1a phat tnen cac
pham chat va ning luc toan hoc bao gdm 5 thanh t6 cdt 131, trong do co nang lyc giai quyét vin
dé toan hoc. Hon nita, Toan hoc khong chi la cong cu de g1a1 quyet cac van dé ky thuat, khoa hoc
hay quan ly tai chinh, ma con giap phat trién k¥ ning giai quyet van dé thyc tién va chuan bi
nhiing k¥ ning can thiét trong thé ky XXI. Nang lyc giai quyét van d& toan hoc (NLGQVDTH)
khong chi giap hoc sinh (HS) lién két voi nhitng kién thirc, van dung kién thirc — k¥ nang vao
cude séng dung voi phuong cham “Hoc di d6i v6i hanh™ trong hoc tap ma con giiip con nguoi
g pho, giai quyét cac van d& trong cudc song, tao dong luc hinh thanh kha ning tu hoc, hoc tap
sudt doi.

Trong y nghia d6, day hoc toan dit ra yéu cau giai quyét cac bai toan thyc tién (BTTT)
trong qua trinh hoc toan gitip hoc sinh (HS) rén luyén tu duy logic, kha nang phén tich va hiéu sau
hon ca vé kién thtre toan hoc 1an cac tinh hudng trong doi séng. Khi duoc hoc toan gin lién véi
thyc tién, HS thay viéc hoc trd nén tha vi va co y nghia hon, tir d6 ning cao chit lugng gido duc.
Chu @ Ung dung tich phan co nhiéu ung dung trong thuc tién nhu do dac, tinh toan dién tich cac
hinh phéng, thé tich vét thé va nhiéu linh vuc khac nhu vt 1y, kinh té, d6 hoa. Day hoc chii d& nay
thong qua cac bai toan thyc té khong chi gitp HS hiéu 15 ban chét tich phan ma con thay dugc gia
tri img dung thuc tién ctia né. Tuy nhién, trong thuc té day hoc cac BTTT chu dé con ap dung méay
moc, thiéu sy hung thi, HS con gip khé khin trong viée tiép thu kién thirc méi. Do do, viée doi
moéi phuong phép giang day theo hudng ting cuong giai quyét cac BTTT gin véi tmg dung tich
phan dugc xac dinh trong nghién ctru nay.

2. Két qua nghién ciru
2.1. Niing lue gidi quyét van dé toan hoc

Theo D & cs., (2020) cho rang: “ Nang luc 14 sur két hop ctia cac kién thirc, ki nang va
thai do c6 san hodc ¢ dang tiém nang cua mot ca nhan, la téng hop dic diém thudc tinh tam 1i
cua ca nhan phu hop véi yéu cau dic trung cua mot hoat dong nhét dinh nham dam béo cho
hoat dong do co6 hiéu qua cao”.

Theo chuong trinh GDPT tong thé (B9 GD&DT, 2018a): “NL la thudc tinh ci nhan
dugc hinh thanh, phat trién nho t chat sin c6 va qua trinh hoc tap, rén luyén, cho phép con
ngudi huy dong tong hop céc kién thire, k¥ nang va cac thude tinh ca nhan nhu himg tha, niém
tin, y chi, ... thuc hién thanh cong mot loai hoat dong nhat dinh, dat két qua mong mudn trong
nhitng dleu kién cu thé”.

Theo do, chuong trinh GDPT mo6n Toan (Bo GD&DT, 2018b) da cu thé hoa muc tiéu
trong day hoc mén toan, do 1a: “Giup HS co su hiéu biét twong ddi tong quat vé sy hitu ich
clia toan hoc dbi voi ting nganh nghé lién quan dé lam co s¢ dinh hudng nghé nghiép, cling
nhu ¢6 da ning luc téi thiéu de tu tim hiéu nhiing Van dé lién quan den toan hoc trong sudt
cudc doi; hinh thanh va phét trién NL toan hoc bao gém cac thanh t6 bt 16i: NL tu duy va lap
luan toan hoc; nang lyc moé hinh hoa toan hoc; nang lyc giai quyét vén dé toan hoc; nang lyc
giao tiép toan hoc; ning lyuc sir dung cong cu, phuong tién hoc toan. Png thoi hinh thanh va
phat trién nang lyc chung cbt 16i”.

Chung tf)i‘th(A)I‘lg nhét voi quy dinh ciia chuong trinh GDPT mén toan (B¢ GD&DT,
2018b) vé yéu cau can dat NLGQVDTH cua HS cap trung hoc pho thong (THPT) duoc thé
hién nhu bang 1 sau:
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Bang 1. Cic biéu hién cia NLGQVDTH va yéu ciu cin dat cho cAp THPT
trong CTGDPT mon Toan (2018b)

Thanh t6 NLGQVPTH Yéu cau can dat cho cip THPT

Xac dinh duoc tinh hudng c6 van dé;

GQ1. Nhan biét, phat hién dugc van d&& Thu thap, sip xép, giai thich duoc thong tin;

can giai quyét bang toan hoc. Danh gia dugc do tin cdy cua thong tin;
Chia sé sy am hiéu van d¢ v6i ngudi khac.

GQ2. Lya chon, dé xuat dugc cach thire, Lura chon duoc cach thuc, quy trinh GQVD;

giai phap GQVD. ’ Thiét 1ap duogc cach thirc, quy trinh GQVP.

GQ3. Su dung duge cdc kien thic, Ki - ies 0 oiai phap GQVD:

nang toan hoc twong thich (bao gom cac Trinh bay dwroc gidi phap GQVD

cong cu va thudt toan) € GQVD dit ra. y quoc gial phap )

banh gia duogc giai phap da thyuc hién;
Phan anh dugc gia tri cua giai phap;
Khai quat hoa duoc cho van dé twong tu.

GQ4. banh gia dugc giai phap dé ra va
khai quat hoa dugc cho van d¢€ tuong ty

2.2. Ning luc gidi quyét van dé toan hoc qua day hoc bai toan thuc tién

Dao (2019) cho rang: “BTTT 1a bai toan ma trong phén da cho hay phan can tim, can
lam sang t6 nhimg nd1 dung lién quan dén thyc tién. Thuc tién ¢ day khong chi 1a cac su viéc,
tinh hudng trong cudc sdng ma con 1a cac tinh hudng nay sinh trong cac méon hoc khac nhu:
Vit li, Hoa hoc, Sinh hoc,....”. Theo Nguyén & cs. (202 1), “BTTT la bai toan ma nhu cdu can
thoa méan duoc xuét phat ngay tur trong thuc tién cudc song cua con nguoi”. BTTT c6 2 dang
nhu sau: (1) Bai toan gan v6i thuc tién: Bai toan gan véi thuc tién 1a mot bai toan ma trong gia
thiét hay két luan c6 cac ndi dung lién quan dén thuc tlencuoc sdng ctia con nguoi, hay noi
céch khéc 1 bai toan c6 bdi canh thyc. (2) Bai toan gia thuc tién: Bai toan gia thyc tién (con
g0i 12 bai toan mang tinh thyc tién) 1a bai toan dit ra trén co so gia dinh vé mot van dé c6 thé
xay ra trong thuc tién, gia thiét hay két luan cua bai toan c6 mot sd noi dung gia dinh.

BTTT trong day hoc toan 1a nhiing bai toan c6 ndi dung lién quan dén céc tinh hudng,
su vat, hién tugng trong cudc song hang ngay hodc trong cac linh vuc khoa hoc, k¥ thuat khac.
Viée str dung bai toan thuc tidn trong day hoc toan mang lai nhiéu loi ich to 16n nhu: (1) ting
hung tha va dong luc hoc tap, (2) phat trién ky nang giai quyét van dé, (3) cing ¢ va khic
sdu kién thire, (4) két ndi toan hoc véi cac mon hoc va linh vuc khac, (5) néng cao kha nang
tu duy logic va phan tich, (6) chuin bi tét hon cho tuwong lai. Viéc dua bai toan thyc tidn vao
day hoc toan can dugc thuc hién mét cach linh hoat va phi hop véi trinh do ctiia HS, gitip cac
em phat trién NLGQVDTH.

Nguyén (2020) da dé cap dén 5 nguyén tic ciia gido duc toan hoc gin véi thuc tlen dola
sir dung ngir canh, sir dung mo hinh, str dung san pham tur xay dung cua HS, nguyén tic trong
tac va 1dng ghép trong hoc tap. Viéc dua BTTT vao day hoc toan bang cach sir dung ngir canh
va md hinh trong nghién ctru khong chi lam cho tiét hoc tré nén séng dong, hap dan ma con 1a
mot phuong phép hiéu qua dé phat trién toan dién nang lyc va phém chét cho hoc sinh, gitp cac
em tr¢ thanh nhimg ngudi ¢6 kha nang van dung kién thire dé giai quyét cac van dé trong thuc
tién cudc séng. Trén co s& phan tich trén, ching t6i cho rang NLGQVDTH qua day hoc BTTT
1a nang lyc thudc tinh ca nhan HS huy dong va van dung tong hop kién thirc, k§ ning toan hoc
dé nhan dién, mo hinh hoéa, giai quyét va danh gia BTTT dudi goc do toan hoc.

2.3. Biéu hién niing luc giai quyét van dé toan hoc ciia hoc sinh thong qua day hoc
cac bai toan thue tién chi dé Ung dung tich phan

Theo B6 GD&DT (2018b), ndi dung va yéu ciu can dat cua cha d& Ung dung tich phan
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dugce thé hién qua bang:

Bang 2. Ngi dung va yéu ciu cin dat ciia chii d¢ Ung dung tich phan

N¢i dung Yéu ciu can dat

Tich phan. Nhan biét dugc dinh nghia va cac tinh chat cta tich phan.
Ung dung hinh hoc cua tich  Tinh dwgc tich phan trong nhimg trudng hop don gian.
phan. Sit dung duoe tich phan dé tinh din tich cia mot s6 hinh
phang, thé tich cua mét s6 hinh khoi.

Van dung dugc tich phan dé gidi mét sO bai toan ¢6 lién quan
dén thuc tien.

Chu dé& tmg dung tich phan trong phat trién NLGQVDTH thong qua BTTT co tiém ning
16n nho vao tinh da dang va phd quat cua nd. Tich phan khong chi xuét hién trong toan hoc
thudn ty ma con c6 mdt trong nhiéu linh vuc nhu khoa hoc tu nhién (tinh quéng duong, the
tich, ap suat...), kinh té hoc (tong chi phi, loi nhuén, gia tri dong tién...), ky thuat (thlet ké cau
duong, phén tich lyc...), y hoc/sinh hoc (téc d6 tang truong vi khuan, nong do thudc,...), va
moi truong (lwong 6 nhidm, thé tich nudc...). Su da dang nay giup giao vién dé dang d6i moi
bai tap, tao himg thu hoc tp va giap hoc sinh nhén thiy tinh tmg dung rdng rai cta tich phan
trong doi song. Viéc giai mot BTTT vé tich phén doi hoi HS phai van dung tu duy béc cao: tur
phan tich tinh huong thuc &, luoc bo yéu té khong can thiét, ¢én xay dung mé hinh toan hoc
phu hop va tim kiém giai phap, danh gia 10i giai BTTT. Vi vay, sau khi giai bai toan tich phan,
HS con dién giai két qua trong ngit canh thuc té, tir d6 ting cuong lién hé giita toan hoc va
cudc song.

Qua thyc tién day hoc chu dé ung dung tich phan, ching toi tong hop cac dang BTTT
trong cac SGK hién hanh the hién qua bang sau:
Bang 3. Cac dang toan BTTT trong cac bo SGK Toan 12
theo chwong trinh GDPT 2018 chiu dé wng dung tich phan

Toan 12 — Tap 2 Toan 12 — Tap 2 Toan 12 — Tap 2
, Chén troi sang tao Két noi tri thirc véi  Canh diéu
Dang toan BTTT  (Trjp & cs., 2023) cudc song (P06 & cs., 2023)

(Ha & cs., 2023)

HDKD trang 12

HD tim toi, m¢ rong HDKD trang 12 BT7, 8 trang 27
el 2 trane 16 1’9 i BT4.11,4.13 trang 18 BT7 trang 42
Bai toan chuyén g 106, BT4.27. 430, 431 BT10 trang 43
dong BT6 trang 20 trang 28

BT10, 18 trang 29
BT19, 21 trang 30

HDKD trang 17

) VD10 trang 25
Bai toan tinh dién HD tim toi, mé rong BT4.26 trang 28 VD4 trang 31
tich hinh phiing trang 24 BT7, 8 trang 41
BT12 trang 44
BT23, 24 trang 30
Bai toan tinh BTS5, 6 trang 27 VD7 trang 36

thé tich vat the HD thyc hanh trang 25
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. VDO trang 38
Bai toan tinh thé BT4.34, 4.35 trang 28 BT10 trang 41
tich khoi tron xoay

BT4.12 trang 18

Bai toan &ng dung VD 0 trang 18 BT4.16 trang 25
tron HD tim to1, mé rong A

g, HD van dung trang
Kinh té trang 18 ”

Ngoai ra, cdc bai toan tich phan thuong yéu cau tinh toan, tao co hoi dé HS 1am quen
va str dung cac cong cu hd trg nhu may tinh cam tay, phdn mém toan hoc (GeoGebra, Desmos,
Wolfram Alpha), hodc 1ap trinh don gian (Python, Maple). Diéu nay khong chi giup kiém tra
két qua bai toan ma con trang bi k¥ nang cong nghé can thiét trong thoi dai s6. Cudi clng, viée
giai thanh cong mét BTTT bang tich phan mang lai cho HS cam gidc "Eureka" — sy thoa mén
khi tim ra 101 giai, tir d6 cung c¢d niém tin vao ban thin va ting dong luc hoc tap.

Trén co go nghlen cliu ly‘ lqan, cac biéu hién cia NLGQVDTH cua HS cap‘ THPT va
n6i dung, yéu cau can dat chu dé Ung dung tich phan, cac dang BTTT, chuing toi dé xuat mot
s0 biéu hién NLGQVDTH cua HS trong day hoc cac BTTT trong cht d€ nay nhu sau:

Biéu hién 1: Phat hién va x4c dinh duoc van dé toan hoc tir cac BTTT lién quan dén cha
dé img dung tich phén.

Biéu hién nay cy thé qua: Nhén dién yéu t6 toan hoc trong BTTT; Xéc dinh dai luong
can tinh toan trong BTTT; Tong hop cac thong tin cia BTTT; Xac dinh, phat hién duoc vain
dé can giai quyét

Biéu hién 2: Lua chon duoc cach thirc va giai phap st dung tich phan tir viéc thiét lap
mo hinh toan hoc dé mé ta tinh hudng tir BTTT

Biéu hién cu thé: Chuyén doi cac dai lugng va mdi quan hé thyc tién thanh ky higu va
ham s toan hoc phu hop; Xay dung biéu thirc tich phan phu hop voi van dé tir BTTT; Xac
dinh gidi han tich phan (cén tich phan) mét cach chinh xac; Lua chon phuong phép tich phan
thich hop dé giai BTTT.

Biéu hién 3: Thyc hién va trinh bay duoc giai phap dé giai quyét vin dé duoc dit ra
trong BTTT c6 lién quan dén chii dé tmg dung tich phan.

Biéu hién cu thé: Thuc hién chinh xac cac budc giai toan theo mo hinh da thiét lap;
Trinh bay 10i giai rd rang, logic va c6 dién giai hop ly; Kiém tra va danh gia duoc két qua da
giai; Pua ra duoc két luan phu hop véi bai toan thuc tién

Biéu hién 4: Panh gia duogc giai phap giai quyét BTTT phu hop véi tinh hudng thuc tién
da thuc hién, tir d6 dé xuat BTTT tuong tu.

Biéu hién cy thé: Phén tich su phi hop cua két qua voi thuc tién; Panh gia hiéu qua cua
phwong phap giai quyét; Khai quat hoa van dé va phuong phép giai quyét; Dé xuit cac BTTT
tuong tu hoac md rong.

2.4. Mt s6 bién phap phat trién ning lc giai quyét vin dé toan hoc cho hoc sinh
qua day hoc cac bai toan thyc tién chi dé Ung dung tich phén - Toan 12

2.4.1. Bién phap 1: Tang cuong sir dung bai todn thuec tién trong cdc hoat dong ciia tién
trinh day hoc trong chu dé Ung dung tich phdn

2.4.1.1. Muc dich cua bién phap

Muc dich ciia bién phap nham tao co hoi d&é HS thudng xuyén tiép xtic v6i cac bai toan
c6 chira cac yéu td trong thyc tién, tir cac van dé phat sinh, nguén gdc hinh thanh kién thirc
toan hoc, lién hé kién thirc toan hoc véi thuc tién tr do gitp phat hién va xac dinh duoc vAn
dé toan hoc (biéu hién 1 cia NLGQVDTH ctia HS). Bién phap yéu cdu van dung kién thic
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toan hoc trong day hoc toan can duoc thé hién trong tat ca cac tiét hoc 1y thuyét, 6n tap hay
thuc hanh ciing nhu cac hoat dong ctia mdi tiét hoc chu dé tmg dung tich phén. Viéc st dung
cac BTTT trong day hoc ¢ cac hoat dong tir m¢ dau, goi dong co hoc tap dén cing cd, van
dung kién thirc va 6n tap két thuc chi dé, vira ¢6 myc dich gitip cho HS ¢o6 y thie dung dén vé
vai tro va ung dung cuia toan hoc trong cudc sdng, gitip phét trién NLGQVDTH trong hoc tap
cac BTTT mot cach thuong xuyén.

2.4.1.2. Cach thirc thuc hién bién phdap

- Xuat phat tir BTTT lién quan tryc tiép dén kién thirc chu dé img dung tich phan nhu
bai toan trong kinh t&, bai toan tinh dién tich, thé tich, hodc bai todn chuyén dong dé dat van
dg thich hop cho tiét hoc.

- GV lya chon va st dung cac BTTT trong cac hoat dong mo dau dé goi dong co khi
bat dau mot bai hoc, chang han bai toan tinh quing duong xe di chuyén dya vao van tdc bién
thién, bai toan tinh dién tich cac hinh phang, tir d6 cho HS khong nhimg nhan thiy duoc y
nghia va tac dung cua kién thirc toan hoc trong doi sdng xung quanh, ma con tao dugc sy chi
¥, himg tha va tap trung, trong qua trinh hoc tap ctia HS, ciing qua d6 phat hién duoc vén dé
toan hoc cin phai giai quyét.

- GV sur dung cac BTTT trong hoat dong luyén tap, on tap va van dung dé cung b, van
dung kién thirc toan hoc da hinh thanh, gdm céc bai toan tinh thé tich, dién tich cac vat thé c6
dang duong cong, tinh quéng duong xe di chuyén dwa vao vén toc bién thién, bai toan tinh tich
phan gitp t6i uu héa loi nhuén, tinh tong doanh thu theo thoi gian. GV str dung cac BTTT
trong hoat dong nay c6 thé gitip HS hiéu rd hon va tng dung tich phan vao cudc séng hang
ngay, giip nang cao kha nang ghi nho va tai hién kién thirc, tao ra mot moi truong hoc tap tich
cuc, phat trién ky nang va cai thién hiéu suat hoc tap, tao ra su gin két véi kién thirc, tao co
hoi cho HS phét trién NL GQVDTH trong cac BTTT.

- GV goi dong co két thiic bang cach chinh xac hoa cac phuong phap tmg dung cta cha
dé tich phan da duoc hoc qua méi BTTT. Trong hoat dong mé rong, GV khuyén khich HS
kham phé cac BTTT khac lién quan dén tich phan trong nhiéu linh vyc khac nhau nhu vét 1y,
kinh té, k§ thut va sinh hoc nhu tinh tong lwong dién ning tiéu thu theo thoi gian, hodc mo
hinh hoa su thay doi dan sd, bai toan vé tdi wu hoa dién tich va thé tich trong thiét ké cong
trinh.

2.4.1.3. Vi du minh hoa

Vi du 1. Bai toan; “Mot 6 t6 dang di chuyén véi tbe d6 20 m/s thi ham phanh nén téc
dd (m/s) cua xe thay doi theo thoi gian t (gidy) duoc tinh theo cong thuc
v(t) = 20—5t(0 <t<4). Ké tir khi ham phanh dén khi dimg, 6 t6 di dugc quang duong bao
nhiéu?” (Toan 12, Chan trdi sang tao).

T6 chirc HD khoi dong vao ndi dung bai méi tich phan.

GV néu ra cac bai todn m¢ dau bai day tich phan théng qua bai toan thyc té vé chuyén
dong. Tir do, GV gi6i thiéu ndi dung bai méi tich phan theo cach gin voi thyuce tién, thuc day

nhu ciu tim hiéu, hoc toan ctua HS, gitip HS nhan thdy toan hoc c¢6 méi lién hé thuc té, goi
dong co hoc tap tim toi nhu sau:

GV: O 16p 11 ching ta da lam quen khai niém dao ham, nhu ta da biét dao ham cua
phuong trinh chuyén dong 1a vén toc. Vay khi ¢6 ham so van tdc, ta tim phuong trinh chuyén
dong nhu the nao?

HS: Tim nguyén ham ctia ham so6 van toc.
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GV: Lam cach nao dé xac dinh vi tri 6 to tai mot thoi diém khi biét ham s6 chuyén dong.

HS: Tinh gia tri ham sb tai thoi diém do.

GV: Bé tinh doan dudng 6 t6 di dugc trong mot khoang thoi gian nhat dinh [l‘1 A ] bang
cach nao?

HS: Tinh vi tri 6 t6 tai thoi diém lac sau trir di vi tri 6 t0 tai thoi diém trude.

GV: Vay ta can xét hi¢u S(#,)—S(#,). Biéu thirc niy phan 4nh khai ni¢m tich phan.

Phéan tich biéu hién NLGQVPTH ciia HS: HS phat hién va néu duoc vén dé toan hoc,
nhin nhan van dé toan hoc tir BTTT thong qua HS thu thap va sap xép thong tin khi phén tich
dé bai cia BTTT, thlet 18p dugc cac cong thirc dé mo ta tinh hudng tir BTTT, tir d6 phat hién

ra giai phap giai quyét bang cong cu tich phan. Vi vy bai toan nay minh hoa tap trung biéu
hién 1 va bi€u hién 2 cia NLGQVDTH qua day hoc giai BTTT cho HS.

GV ciing c6 thé t6 chirc hoat dong khoi dong vao ndi dung bai méi tich phan nhu sau:
Hoa si thiét ké logo hinh con c4 cho mot doanh nghiép kinh doanh hai san. Logo 13 hinh phang
gidi han boi hai parabol véi cac kich thudc duoc cho trong hinh 1. Cau hoi lam thé nao dé tinh
dién tich cta logo?

»-
o

| dm $dm 4 dn
Hinh 1. Logo hinh con c4 dang hinh phéing giéi han béi hai parabol

Tir @6 GV gidi thi€u bai hoc méi: Trong thuc té, viéc thiét ké logo, bang quang cao
nguoi ta can tinh dién tich cac bé mat dé tinh toan chi phi cho viéc lam ra cac san phdm. Nhu
bai toan trén, ta can tinh dién tich cua phan hjnh v€ dang con ca. Do d6 can xac dinh dugc
cong cu toan hoc dé tinh dién tich cia hinh phang.

2.4.2. Bién phap 2: T 6 chirc cfzo hoc sinh phat hién van dé todan hoc va thiét ldp dwoc
mo hinh todan hoc tir bai toan thuyec tién co wng dung tich phdn

2.4.2.1. Muc dich cua bién phap

Bién phap giap HS phat hién, xac dinh dugc van d& toan hoc trong BTTT d cho thong
qua viéc HS thu thép, sip x&p, gidi thich dugc thong tin, chuyén ddi dugc thong tin tir BTTT
sang ngodn ngir toan hoc dé thiét lap duoc mo hlnl} toan hoc c6 ng dung tich phén. Trén co s¢
d6, HS biét Iya chon duoc cach thirc va giai quyét bai toan tir viéc thi€t 1ap mo hinh toan hoc
dé mo ta tinh hudng tir BTTT (bleu hién 2 cuia NLGQVDTH cua HS). Bién phap cling gop

phan 1am sang to duoc su két ndi giira toan hoc va thuc tién trong viéc phat hién van dé toan
hoc tir BTTT c6 tmg dung tich phéan.

2.4.2.2. Cach thuec thuc hién bién phap
Buée 1. GV dua ra tinh huéng day hoc c6 van dé tir BTTT, bang cach dat cau héi yéu
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cau tim kiém, phat hién van d€ toan hoc can giai quyét hoac néu dugc nhiém vy hoc tap can
thue hién tir HS.

Budée 2. GV yéu cau HS trich xuit thong tin tir BTTT dé tim hiéu van dé hodc nhiém
vu can thyc hién tir d6 tom tat lai bai toan, dién dat va phan tich van dé can giai quyét.

Budée 3. GV t6 chirc cho HS chia sé sy am hiéu van dé trong BTTT véi HS khac. GV

nhan xét va chinh x4c héa lai qua trinh phat hién van dé toan hoc tir BTTT ctia HS.
2.4.2.3. Vi du minh hoa

Vi du 2. Bai toan: “ Mot khdi cau c6 ban kinh 1a 5 (dm) , ngudi ta cat bo hai phan clia
khéi cau bang hai mit phang song song cliing vudéng goc dudng kinh va cach tim mot khoang
3(dm) dé 1am mot chiéc lu dung nude nhw Hinh 2. Tinh thé tich nuée ma chiée lu chira duoc

(quy tron dén hang don vi).”

— — — |
Hinh 2. Khéi ciu cit bé di hai chém cAu bang hai mit phang song song
GV 16 chirc cac HP dé GQVP tir BTTT
Budée 1: GV dua ra tinh hudng c6 van dé tir BTTT
e GV dit cau hoi: Néu mot khoi cau bi cit boi hai mat phfmg song song, hinh dang cua
phan con lai s& nhu thé nao? Phan bi cit di c6 anh hudng dén thé tich chira nuée khong?.
e GV tiép tuc: Chung ta can xac dinh thé tich ciia phan khéi cau con lai sau khi ct dé
tim thé tich nudc chtra duoc. Vay nhiém vy can lam 1a gi?
e HS suy nghi va tra 10i: Phai tinh thé tich phan con lai ciia khdi cau sau khi cit.
e GV chdt lai vén dé: Vay nhiém vu cua chung ta la tinh thé tich cua phﬁn con lai cua

khéi ciu, sau khi cét di hai phan ddi ximg, dé biét dugc lu dung dugc bao nhidu nudc.
Budére 2: Phan tich va trich xuat thong tin tir bai toan

e GV yéu cau HS nhén dién cac yéu té chinh: Ban kinh khéi cau: 5 dm. Khoang cach tir
mat phéng cat dén tAm: 3 dm — tao ra mot phén con lai ¢6 chiéu cao 6 dm.
o GV dit cau hoi dé HS tom tit bai toan: Phan con lai cua khdi cau sau khi cit co dang
gi? Lam thé nao dé tinh thé tich phan nay?
e HS suy luan: Phan con lai co dang hinh cAu bi cét, twong duong v4i mot hinh clu bi
mat hai doan chém cau.
e Chuyén ddi thong tin sang bai toan toan hoc:

Y

Hinh 3. Toa dj khdi ciu cit bo di hai chém cau
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o Xét duong tron (C): x* + y* =25, trong mit phing toa dd Oxy . Cho nira
trén truc Ox cla (C ) quay quanh truc Ox ta duoc mit cau ban kinh bang 5.
e Tir d6 xéc dinh dugc vén dé toan hoc 1a: Cho hinh phing (H) gi6i han boi

ntra trén truc Ox cla (C ) , truc Ox , hai dudng thing x = -3, x =3 quay xung

quanh truc Ox ta s€ dugc khéi tron xoay chinh la cai lu.
Buéc 3: Chia sé va hoan thién cach giii
e GV t0 chirc cho HS thao luan vé cach tinh thé tich:
+ Xéc dinh md hinh toan hoc phu hop: He truc toa d, phuong trinh dudng
tron.
+ Thé tich nude ma chiée lu chira dwoc 1a thé tich khéi tron xoay.
+ X4c dinh thé tich can tim la

e HS trinh bay cach tinh, GV nhén xét va diéu chinh néu can.

Cubi ciing, GV huéng din HS 1am tron két qua dén hang don vi. Cach tiép can nay gitp
hoc sinh tu suy luan, khdm ph4 van d& va trinh bay giai phap mot cach khoa hoc.

Phan tich biéu hién NLGQVDTH ciia HS: HS phat hién va néu dugc vén dé toan hoc,
nhin nhan van dé toan hoc tir BTTT thong qua HS thu thap va sip xép thong tin khi phan tich
dé bai cia BTTT, thiét 1ap dugc mo hinh toan hoc qua v€ hinh, xac dinh phwong trinh, cac
cong thire dé mé ta tinh hudng tir BTTT, tir d6 phat hién ra giai phap giai quyét bang cong cu
tich phan. Vi vy bai toan nay minh hoa tap trung biéu hién 1 va biéu hién 2 cia NLGQVDTH
qua day hoc giai BTTT cho HS.

2.4.3. Bién phap 3. Tang cuong cdc hoat dong trai nghiém, thuc hanh cé van dung kién
thire chit dé Ung dung tich phan vao thuec tién

a. Muc dich cua bién phap

Thong qua hoat dong thyc hanh va trai nghiém giap HS duogc hiéu sdu va van dung duoc
kién thirc toan hoc, két ndi truc tiép duoc toan hoc voi thuc tién. Pay chinh 1a co hoi dé HS
thuc hanh céc kién thirc toan hoc, ap dung kién thirc vao giai quyét cac van dé quan sat dugc
trong cudc song thanh cac van dé toan hoc. Qua viéc giai quyét BTTT, HS ciing danh gia dugc
giai phap giai quyét BTTT phu hop véi tinh hudng thuc tién da thyc hién (biéu hién 3 va 4 cua
NLGQVDTH). Dleu nay cung giup HS thiy duoc y nghia va gia tri ciia kién thirc tich phan
trong van dé thuc té gop phan thiic ddy manh dong co trong hoc tap mon toan. Ngoai ra, trong
qué trinh thuc hién cac hoat dong thyc hanh trai nghiém, nhidu k¥ ning quan trong ciia HS
nhur giao tiép, hop tac, 1am viéc nhom, phan bién ciing dwoc hinh thanh va phat trién toan dién.

b. Cach thirc thuc hién bién phap

- T4 chuce hoat dong thye hanh trai nghiém: GV dam bao tbt viéc day cac gio thuc hanh
duoc quy dinh, déng thoi tim kiém thém cac co hoi thue hanh tir cac chu dé ung dung tich
phan. Khi thyc hanh c¢6 thé t6 chic thuc hanh trong 16p hoc va thuc hanh ngoai 16p hoc, voi
hinh thirc hoat dong thuc hanh theo nhom.

- Céc budc td chirc hoat dong thyc hanh trai nghiém dugc thyc hién qua so dd sau:
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M6 hinh té chirc HD THTN trong day hoc toan

A

¥

3

Bwoc1l Buéc 2 Bwée 3 Budrc 4 Buéc 5
- Di ch 'é:ﬂ - A e
s xgng - GV trién |- GV |- oV dbén || - v Rat
dia  diém | Khaicdcqui |chic cho || doc, nhac || Kinh
thee hanh | dinh  khi | HS cac || nhe  Hs || nghiém
(né1:1 cén) thuee hanh nhom tham || lam  thee
i' On dmh | v/ huéng giqa cac hoat || hanh.
iy | 0 cie | SmeTTS || o
sir chudn bi | nhoém to | - HS tién || tro. didu
dung cu chire thue hanh cac chinh k_]_p
thuee hanh. hanh. hoat ddng || thoi cac sai
thue hanh. 56t cia HS.
L 4
L - ¥ h
Hb1 Hb?2 HP 3 HDb 4 HD 5 HP o
Quan sat || Mo hinh Phén Tidn Tinh Bio cdo,
thue té hoéa t‘i_t]h tich hanh tD't?Il_\"C'fi thll}fét
va thao huong tinh thire 50 liéu trinh
ludn. hudn: o hanh thu dwoc

So d6 1. M hinh t6 chirc hoat dong thyre hanh trai nghi¢m trong day hoc Todn
c. Vi du minh hoa

GV chuan bi vat that va cho HS quan sat d6 ding trong thyc té nhu céi chén, cai ly, cai
tréng 0 san truong, hop dung c6 hinh dang tron xoay,... Tt do dat van d2 tinh thé tich cua vat
xung quanh cudc soéng.

Trién khai cho cac nhém thyc hanh: GV chia nhom (mdi nhém mdi vat dung khac nhau)
va huéng dan HS thuc hanh.

Vi du 3. Tién hanh cho HS quan sat va do dac ly tra sita dugc cac kich thude va giai
quyét bai toan sau: “Mot ly tra sita dang hinh non cut, c6 duong kinh day ly 6 cm, dudng kinh
miéng ly 9 cm, chiéu cao 13,4 cm, & miéng ly c6 str dung mot nip ddy co6 hinh dang nira mit
clu va ¢ dinh cta nira mit cdu nay c¢6 mdt hinh tron ¢6 duong kinh 2 cm dé cdm 6ng hat, mat
phing chtra hinh tron niy song song véi mit phing chira miéng ly. Tinh thé tich ly tra sita
(phan khong gian bén trong ly tra sita)”.

[\

cm
——
>

13,4 em

6 cm

Hinh 4. Ly tra sira
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HDPI: Quan sat thiec té va mé réng

- Gi4o vién gi6i thiéu mé hinh ly tra sita thyc té.

- Gi4o vién dua hinh anh ly tra sita that c6 hinh dang nén cut va nip cau.

« Dat cau hoi goi mo:

Néu em 14 nhan vién trong quan, em can biét dung tich tdi da cua ly dé pha ché phu hop.
Vay 1am thé nao dé tinh dugc thé tich cia ly tra sira?

« HS théo luan: ly gdm than ly (hinh nén cyt) va nip (nira mt cau), c6 chd cim 6ng
hut 1a phan khong gian bi khoét bo.

HD2: M6 hinh hoa bai todan

» Xac dinh cac yéu t5 hinh hoc: hinh nén cut, nira mat cau, va ph?m hinh tron trén nép.

«  Chon hé truc Oxy (don vi trén truc la centimet) véi truc Ox di qua tdm cua 2 day hinh
nén cut va géc toa dd O trung véi tam cua day 1on nhu hinh 4.

«  Céc nhém thao ludn dé thiét 1ap mé hinh toan hoc va giai quyét vin d& toan hoc.

« Chon hé truc toa @§ nhu hinh 5.

e
B 73 BN
\ ! \
I 1 1 D
I ! | il
0 I 1 1y
‘A,l |O | fl:
‘o vy
S———— \ ’,,/
i FSRRN P

Hinh 5. Toa d hoa ly tra sira

GV goi y: Em hdy v& hinh minh hoa va ghi chti cac kich thudc can thiét cho bai toan
hinh hoc.

HD3: Phan tich tinh huéng
+ HS tién hanh thuc hanh trai nghiém . .
+ The tich phan khong gian bén trong ly tra sita gdm 2 phan:

+ Phan 1 1a thé tich kh6i non cut sinh ra khi ta quay dwong gip khiic ABCO xung
quanh truc OA

+ Phan 2 14 thé tich ctia mot phan khdi sinh ra khi quay cung CD quanh truc Ox .
HPA4: Tién hanh thuc hanh

« Hoc sinh ty thuc hién tinh toan voi cac cong thirc da xac dinh.

Xac dinh toa d6 cac dinh B ( -6,7; 3) , C (0; 4, 5) nén phuong trinh BC:

15 .
y= ax +4,5 . Phuong trinh cung CD : y = 4/4,5° — x” . Khi d6 hoanh d6 ctia diém D:

X, =+/4,5 -1 :@.

« Kiém tra cac budc tinh toan dé dam bao d0 chinh xac.
HDPS5: Tinh todan voi so liéu thu duoc ‘
« Hoc sinh thyuc hién cac phép tinh: thay s0 vao cong thirc dé tim ra thé tich ly tra sira.

0 2
«  Thé tich phan I: 14 :72'] (1—5x+4,5] dx:@ﬂ'
AN 40
Nl
2
+ Thé tich phan 2: 7, =7 [ (4,5”—x")dx ~190,6743.
0
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« Thé tich can tim la: V =V, +V, ~ 490,62 (cm”).

«  So sanh két qua véi du doan ban dau.

HDG6: Bao cao, thuyét trinh

GV cho dai dién cac nhom trinh bay béo cdo san phim thuc hanh ctia nhém. Cac nhom
con lai nhan xét, chia s¢ két qua giai quyét cac BTTT khac dugc phan cong va bd sung hoan
chinh bai toan.

« Hoc sinh trinh bay qué trinh giai toan va két qua.

- Giai thich cac budc tinh toan va cac tmg dung thuc té ctia hinh hoc trong doi song.

«  Thao luan vé céc sai s6 ¢6 thé xay ra va cach cai thién phuong phép tinh toan.

+ Hinh v&€ minh hoa ly tra sita

+ Cac budc mo6 hinh hoa va cong thirc tinh

- Céc két qua ting phan va tong thé tich

- Két luan: Dung tich ly tra sita 1a khoang 490,62 cm? (~ 490 ml). GV danh gia bai
thuyét trinh theo tiéu chi: ding kién thirc, hgp 1y mé hinh, rd rang, sang tao.

Phén tich biéu hién NLGQVDPTH ciia HS: Thong qua trai nghiém cac vat thé quen
thudc trong cude séng nhu do dac thiét 18p dugc mo hinh toan hoc dé mo ta tinh huéng tur
BTTT dé xdy dung dé bai ciia BTTT, HS trinh bay duoc giai phap van dé toan hoc tir BTTT
va danh gia su phu hop 10i giai bai toan. Do d6, biéu hién 2, biéu hién 3 va biéu hién 4 cua
NLGQVPDTH cua HS qua giai BTTT duoc thé hién.

3. Két luan

Trén co s& 1y luéin va thuc tidn day hoc toan & truong phd thong, nghién ciru da xac dinh
bén biéu hién cia NLGQVDPTH va dé xuit ba bién phap su pham nham phat trién
NLGQVDTH cho HS qua day hoc cac BTTT trong chii @& Ung dung cua tich phan. Cac biéu
hién nay khong chi thé hién kha ning 4p dung kién thirc toan hoc vao tinh hudng cu thé ma
con boc 16 kha nang thiét 1ap mo hinh hoa toan hoc, giai quyét van dé va danh gia 10i giai cho
céc van d¢ trong thuc tién. Viéc day hoc cac BTTT lién quan dén tng dung tich phan con giap
HS phat huy cac k¥ ning can thiét trong day hoc nhu giao tiép, hop tac, tu duy phan bién va
sang tao qua thuc hanh trai nghiém. Mdi bién phap chi ra cac cach thic thuc hién va vi du
minh hoa, tir 6 c6 thé c6 nhing chi dan cu thé cho GV tién hanh thiét ké va t6 chiic trong day
hoc cac van dé thyc tién & cac chu dé khac nhau trong chwong trinh toan & truong phd thong.
Két qua nghién ctru cung cip co s& quan trong dé gi4o vién ¢ trudng phd thong co thé thiét ké
cac hoat dong day hoc tich cuc, nhdm phat trién nang luc toan hoc cho HS noi chung va
NLGQVDTH néi riéng, ddng thoi trang bi cho HS nhitng k¥ ning can thiét dé giai quyét cac
thach thuc trong cudc song.
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