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Trong boi canh doi méi gido duc phé thong theo dinh hirdng phdt trién nang luc va
chuong trinh mon Todn nam 2018 voi s thay d6i 16m vé mach kién thire Thong ké va Xdc sudt,
chii dé Xdc sudt cé diéu kién o toan 16p 12 dwoc quy dinh la mot noi dung hoan toan moi so
voi chwong trinh nam 2006. Boi vi sw img dung trong doi song thuc tién, khoa hoc va cong
nghé, day hoc chu de nay la mot co hoi tiéu biéu cho viéc phat trién nang luc mo hinh hoa
todn hoc. Nghién citu chi ra cdc biéu hién cua nang luc mo hinh hoa todn hoc cua hoc sinh
[6p 12 thong qua day hoc chi dé Xdc sudt c6 diéu kién, tir d6 dé xudt cdc bién phdp sw pham
nham phdt trién nang lyc nay trong qua trinh hoc tap mon Toan & truong pho théng. Két qua
nghién cuu cho thay hoc sinh dwoc thé hién cu thé thong qua biéu hién thiét ldp dwoc mé hinh
toan hoc, gidi quyet mo hinh do va dwa ra két qua. Pong thoi cho thdy hoc sinh ¢é su hing
thii va phat trién duwoc cdc ky nang can thiét khi van dung kién thirc todn hoc vdo gidi quyét
van dé trong thuc té cujc song.

T kKhéa: Bién phap su pham, Nang lyc mé hinh hoa toan hoc, Xac sudt ¢é diéu kién.
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Abstract

In the context of Vietnam’s 2018 Mathematics curriculum reform, Conditional
Probability is introduced in Grade 12 as a new topic compared to the 2006 curriculum. Given
its wide applications in science, technology, and daily life, this topic provides a valuable
context for developing students’ mathematical modeling competence. This study explores how
grade 12 students demonstrate that competence through learning Conditional Probability and
proposes pedagogical measures to foster it. The findings show that students are able to
construct mathematical models, solve them, and interpret results, while also developing
interest and essential skills to apply mathematics to real-world problems.

Keywords: Conditional probability, ~Mathematical modeling competence,
Pedagogical interventions.
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1. Pat van dé

Ban Chap hanh Trung wong Dang Cong San Viét Nam (2013) dé xac dinh mét trong
cac quan diém chi dao quan trong vé d01 moi can ban, toan dién gido duc va dao tao la:
“Chuyén manh qué trinh gido duc tir chii yéu trang bi kién thirc sang phat trién toan dién phim
chit va nang luc nguoi hoc. Hoc di doi vdi hanh, 1y luan gén voi thue tién; giao duc nha trudong
két hop vai giao duc gia dinh va gido duc xa hoi ...”. Vi dinh hudng nay, chuong trinh gido
duc ph thong (GDPT) mén Toan (Bo Gido duc va Pao tao [Bo GD&DPT], 2018b) da dic biét
chii trong tinh tmg dung ctia Toan hoc vao thyc tién, gén v6i xu thé phat trién kinh té - xa hoi.
Tat ca cac mon hoc trong nha truong déu c¢6 vai trd nhat dinh trong viéc hinh thanh va phat
trién nang lyc dic thu. Trong d6, nang lyc md hinh héa toan hoc (MHHTH) ¢6 ¥ nghia quan
trong trong day hoc mén Toan ¢ truong pho thong. Trudc hét, ning lyc nay giup hoc sinh (HS)
biét cach chuyén cac tinh huong thyc tién thanh nhiing mo6 hinh toan hoc thong qua viéc thiét
1ap cong thirc, phuong trinh, biéu do hodc xac suét, tir d6 rén luyén kha nang phan tich, tu duy
logic va giai quyet van d¢. Pong thoi, nang lyc MHHTH gop phan lam cho viéc hoc toan trd
nén gan giii va thiét thyc hon, boi HS c6 thé thiy rd gi4 tri tng dung cua toan hoc trong doi

sdng ciing nhu trong cac linh vyc khoa hoc va ky thuat.

Trong bdi canh do, Théng ké va Xac sut 1a mot trong ba mach kién thirc chinh duoc
xdy dyng trong chuong trinh GDPT mén Toan, ciing 1a mach kién thirc ¢ su thay d6i 1on nhét
s0 v6i chuong trinh trude d6. Vi vay, thoi luong va ndi dung ciia mach kién thuc nay duoc
chu trong va quan tdm nhiéu hon chiém khoang 14% thoi lugng moén Toan. Déc biét, chu dé
Xac suat c6 didu kién (XSCDK) & chuong trinh toan 16p 12 1a mot ch dé mdi hoan toan va
dugc p dung bat dau tir nam hoc 2024 — 2025 nay. Chii dé XSCPK 14 cau ndi quan trong giira
toan hoc thuan tay véi toan hoc img dung va cac linh vic chuyén nganh khac nhu kinh té tai
chinh, sinh hoc, y hoc... Cac nghién ctru cua Blum & Ferri (2009) va Kaiser (2017) da chi ra
viée s dung mo hinh toan hoc két ni cac khai niém xéac suat triru tuong nhu XSCHK véi béi
canh thuc té, gitip viéc hoc trd nén ¥ nghia va 1am sau sic thém sy hiéu biét vé ban chat cac
khai niém toan hoc déi v6i HS. Bén canh d6, nhidu két qua cho thiy rang viéc td chirc day hoc
theo huéng phat trién nang lyc MHHTH gop phan nang cao ning lyc tu duy, k¥ ning giai
quyet van dé va kha ning két ndi tri thirc cua HS (Ferri, 2006; Stillman, 2011). Tuy c6 nhiéu
két qua trong nude lién quan phat trién nang lyc MHHTH trong cac ndi dung toan hoc, ciing
nhu viéc vén dung quy trinh MHHTH trong day hoc xac suét cuia Nguyén (2023), day hoc tich
hop trong chii dé xac suat ctia Nguyen & Phan (2019), nhung cac nghién ctru vé phat trién
ning lyc MHHTH trong chi dé XSCPK van con dang 1 khoang trong. Vi vy, bai bdo nay
hudng dén muyc tiéu dé xuit mot sd bién phap nham phat trién nang lyc MHHTH cho HS 16p
12 théng qua chu dé XSCPK.

2. Két qua nghién ctru
2.1. Ning lwc mo hinh héa toan hoc

Theo Chuong trinh GDPT téng thé (Bo GD&DT, 2018a), “Nang luc 1a thuge tinh ca
nhan dugc hinh thanh, phat trién nho té chét sin co va qué trinh hoc tap, rén luyén, cho phép
con nguoi huy dong tong hop cac kién thirc, k§ ning va cac thudc tinh ca nhan nhu himg tha,
niém tin, y chi, ... thuc hién thanh cong mot loai hoat dong nhit dinh, dat két qua mong muon

trong nhitng dleu kién cu thé”. Chuong trinh nay da x4c dinh myc tiéu hinh thanh va phat trién
cho HS cac ning luc ¢t 16i bao gdm cac ning luc chung va cac ning luc dic thu:

- Nhitng ning lyc chung dwgc hinh thanh, phat trién thong qua tat ca cac mon hoc va
hoat dong giao dyc: nang luc ty chu va ty hoc, nang lyc giao tiép va hop tac, ning luc giai
quyét van dé va sang tao;

- Nhitng ning lyc dic thi dugc hinh thanh, phat trién chu yéu thong qua mot sé mon
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hoc va hoat dong gido duc nhét dinh: ning lyc ngon ngir, nang lyc tinh toan, nang lyc khoa
hoc, ning luc cong nghé, ning luc tin hoc, ning lyc tham mi, ning luc thé chat.

Trong nghién ctru nay, nang luc toan hoc dugc quan niém theo chuong trinh GDPT mon
Toan (B6 GD&DT, 2018b) g@)m cac thanh t6 cdt 16i: “Nang luc tu duy va 1ap luan toan hoc;
ning lyc mo hinh hoéa toan hoc; ning luc giai quyét van dé toan hoc; ning luc giao tiép toan
hoc; nang lyc str dung phuorng tién, cong cu hoc toan”. V&i nam thanh td cta ning luc toan
hoc thi cac thanh t6 déu co vai tro vi tri nhu nhau, mac du cach trinh bay, thé hién cac biéu
hién cta cac thanh t 1 rat khac nhau.

Theo Swetz & Hartzler (1991): “Mo hinh toan hoc 1a mét cAu trac toan hoc (d6 thi, bang
biéu, phurong trinh, hé phuong trinh, biéu thirc dai s6, ham s6, ...) gdm cac ki hiéu va cac quan
hé toan hoc biéu dién, mo ta cac dic diém ctia mot tinh hudng, mot hién twong hay mot d6i
tuong nghién ctru”. Theo Edwards & Hamson (2001), “MHHTH la qua trinh chuyén doi mot
van dé thyc tién sang mot van dé toan hoc bang cach thiét lap va giai quyét mo hinh toan hoc,
thé hién va danh gia 101 giai trong ngir canh thyuc tidn, cai tién mo hinh néu cach giai quyet
khong the chap nhan”. Cy thé hon, MHHTH 14 toan bo qua trinh chuyén d6i van d& thyc tién
sang van dé toan hoc va nguoc lai. Con theo L€ (2014), “Qua trinh MHHTH 1a qua trinh thlet
1ap mdt md hinh toan hoc cho véan dé ngoai toan hoc, gidi quyét vin de trong m6 hinh do, 10i
thé hién va danh gia 10i giai trong ngit canh thyc té, cai tién mé hinh néu cach giai quyét khong
thé chap nhan”.

Quy trinh MHHTH cua Nguyén (2016) gdm bdn bude: (1) Chuyen bai toan thyc tién
sang bai toan toan hoc. (2) S dung cong cu toan hoc dé tim 101 giai bai toan. (3) Su dung két
qua thu duge & budc 2 dé dién giai thanh 10i giai thuc tién. (4) So sanh, ddi chiéu 1o giai véi
bai toan thuc tién ban diu xem c6 hop 1y hay khong. Quy trinh MHHTH thé hién qua so dd 1.

Bai toan Tim kiém M6 hinh toan hoc

th‘-"‘:t_jéy Chuyén dbi Bai todn todn hoc
-
Kiém tra Giai
Lai D Dién giai C giai

*

thue tién todn hoc

So d6 1. Quy trinh MHHTH ciia Nguyén (2016)

Theo Blum & Niss (2007) dinh nghia: “Nang lvc MHHTH 1a kha néang thuc hién déy
du cac giai doan cua qua trinh mé hinh héa trong mot tinh hudng cho trudc”. Theo Nguyen
(2013), “Nang lyc MHHTH duogc cho 1a su san sang cua mét ai do dé thyc hién tat ca cac phan
ctia quy trinh MHHTH trong mét tinh hudng nhat dinh”.

Trong nghién clru nay, nang luc MHHTH duogc théng nhét theo chwong trinh GDPT
mon Toan (B6 GD&DT, 2018b), nE}ng luc MHHTH duqq thé hién qua Vi‘éC cac giai doan cua
mot quy trinh MHHTH dé gidi quyét mot van dé, tinh hudng thyc tién, gom:

- X4c dinh dugc mé hinh toan hoc (gdm cong thirc, phwong trinh, bang biéu, dd thi, ...)
cho tinh hudng xuat hién trong bai toan thyc tién.

- Giai quyét dugc nhitng van dé toan hoc trong mé hinh duoc thiét 1ap.
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- Thé hién va danh gia duoc 10i giai trong ngit canh thuc té va cai tién duoc mo hinh
néu cach giai quyét khong phu hop.

Dbi voi HS trung hoc pho théng can gii thich duoc tinh dang dan cta 10i giai (nhitng
két luan thu duoc tir cac tinh toan 1a ¢ y nghia, phu hop vdi thyc tién hay khong). Bac biét,
nhan biét duoc cach don gian hoa, cach diéu chinh nhiing yéu cau thuc tién (xap xi, bo sung
thém gia thiét, tong quat hoa, ...) dé dua dén nhimng bai toan giai duoc.

Theo quan diém cua Nguyén (2011) cho ring: “Phat trién ning luc ciing can thuc hién
day hoc trong hoat dong va bang hoat dong. Day hoc phat trién ning luc MHHTH phai thuc
hién day HS céc hoat ddng MHHTH theo nghia cac hoat dong trong qua trinh MHHTH”. Vi
vay, trén co s¢ phéan tich cac biéu hién nang luc MHHTH cta HS va quy trinh MHHTH, chting
t61 cho réng nang lyc MHHTH duoc hinh thanh, phat trién va thé hién thong qua viéc HS thyuc
hién thanh thao cac budc trong quy trinh mé hinh hoa.

2.2. Biéu hién niing lwec mé hinh héa toin hoc ciia hoc sinh thong qua day hoc chii
de Xac suat cé dieu kién

Theo Bo GD&DT (2018b), ni dung va yéu cau can dat clia chi dé Xac suat co diéu
kién dugc thé hién qua bang 1.

Bang 1. Noi dung va yéu cau can dat ciia chi dé Xac suat c6 dieu kién

N§i dung Yéu cau can dat

Nhan biét dugc khai niém vé xac suat ¢ diéu kién.
Xac suat co dicu kién Giai thich dugc ¥ nghia cia xac suat c6 diéu kién trong
nhitng tinh huéng quen thudc.

Mo ta duoc cong thirc xac suat toan phén, cong thirc Bayes
) . o thong qua bang dir liéu thong ké 2x2 va so do hinh cay.

Cac quy tac tinh xac suat . R . X . s
Str dung duoc cong thiic Bayes dé tinh xac suat co dieu

kién va van dung vao mot so bai toan thyc tién.

Trén co so nghién ctu ly ludn, cac biéu hién ciia nang lyc MHHTH cua HS cap trung
hoc pho thong va néi dung, yéu ciu can dat chii && Xac suét co diéu kién, chung t6i dé xuat
mot s6 biéu hién nang lyc MHHTH ctia HS trong chil dé nay nhur sau:

- Biéu hién 1: Thiét 1ap duge mo hinh toan hoc lién quan xéac sudt c6 diéu kién gdm cac
cong thirc va quy tac tinh xdac suét, so d6 hinh cay, so dd Ven, bang thong ké... & mé ta tinh
hudng dit ra trong mot s6 bai toan thuc tién.

- Biéu hién 2: HS giai quyet duoc cac van dé toan hoc trong mo hinh toan hoc duogc
thiét 1ap.

- Biéu hién 3: HS 1y giai dugc tinh dung dan cia 1oi gidi bai toan lién quan dén XSCPK,
danh gia duoc 10i giai trong thyc té va cai tién mé hinh néu cach giai quyét khong phu hop.

2.3. Mt s6 bién phap phat trién ning lwc mé hinh hoéa toin hoc cho hoc sinh 16p
12 thong qua day hoc chi de Xac suat cé dieu kién

2.3.1. Bién phdp 1: Rén luyén cho hoc sinh biéu dién, thiét ldgp mo6 hinh toan hoc dudi
dang so do hinh cay, bang dir liéu thong ké 2x2 va so do Venn dé dién dat tinh huong thuec tién
trong chii dé Xdc sudt c6 diéu kién

a. Muc dich cua bién phap
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Muc dich ciia bién phap nham tao co hoi dé HS thuong xuyén tiép xtic v6i cac md hinh
toan hoc dic trung trong chu d& XSCPK. So do hinh cay, bang dir liéu thdng ké 2x2 va so d6
Ven 1a mot cong cu khé hitu ich dé giap HS g1a1 toan xac suat va théng ké do cac dir kién bai
toan duoc truc quan hoa. Piém co ban trong viée sir dung so dd hinh cay, bang dir liéu 2x2 va
so d6 Venn dé giai toan 1a HS phai hiéu r6 noi dung bai toan, biét phan tich dé 1ap duoc bang
dir liéu hodc so do hinh ciy, dong thoi biéu dién chinh xac 56 liéu da cho, tir d6 suy ludn va
tim ra cau tra 101 cho tinh huéng thyc tién. Do vay, sir dung so dd hinh cay, bang di licu 2x2
va biéu d6 Ven trong day hoc cha dé XSCPK c6 nhiéu co hoi dé phat trién cho HS 16p 12
nang luc MHHTH.

b. Cach thuee thyc hién bién phap

- GV tim nhiing tinh huéng trong thyc tién gén v6i kién thire toan hoc can hoat dong
trong qua trinh day hoc.

- Binh huéng cho HS st dung ngon ngtr toan hoc viét lai cac gia thiét, két luan cta bai
toan tir tinh hudng thyc té d6. Tir 46 GV huéng dan HS phan tich gia thiét va lwa chon st dung
so d hinh cdy hodc bang sb lidu théng ké 2x2 hodc so dd Ven phit hop d& md hinh toan hoc
tinh hudng d6. GV cho HS quan sat roi rit ra nhan dinh chung ciia cac van d& duoc néu ra. Tir
d6 hinh thanh du hi¢u ban cht cua khai niém, cong thuec, ...

- GV can chi ¥ sir dung da dang cac tinh hudng thuc tién hing ngay, trong cac hoat
dong xa hoi hodc lién mon cac nganh khoa hoc khac.

c. Vi du minh hoa

Vidu 1. Bang 2 théng ké tinh trang nhiém Covid-19 ching méi duoc nhap vién tai mot
trong 21 bénh vién ¢ 18 tiéu bang ctia My tir ngdy 26 thang 12 nam 2021 dén ngay 30 thang 6
nam 2022. Chon ngiu nhién mot bénh nhan nhiém Covid-19 duge nhap vién. Ki higu cac bién
¢b nhu sau:

A: “Bénh nhan duoc tiém véc xin Pfizer”;

Az: “Bénh nhan duoc tiém véc xin Moderna™;

As: “Bénh nhan duoc tiém véc xin Janssen”;

B: “Bénh nhén c6 tinh trang strc khoe da dugc kiém soat”.

Bang 2. Bang thong ké tinh trang nhiém Covid — 19

Sé ca nhidm S6 ca da dwoc kiém soat
Pfizer 867 468
Moderna 503 201
Janssen 134 61
Tong 1504 703

GV dinh hudéng cho HS st dung ngdn ngilr toan hoc: Tur cac dir kién cta bai toan, HS
can din dat tinh hudng thuc tién sang ngén ngit toan hoc qua cac ki hiéu toan hoc, dic biét so
dd ‘hinh cdy. GV chia nhom va yéu cau HS thdo lun va str dung ki hi¢u dé mo ta dung cac xac
suat xay ra, dong thoi dién cac gia tri xac suat thich hop vao so d6 hinh cay. Chang han, xac
sudt bénh nhan c6 tinh trang sirc khoe dd dugc kiém soat véi didu kién duoc tiém véc xin
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Pfizer duoc ki hiéu 1a gi? Xéc suat dugc dit vao vi tri thich hop nao trong so d6 hinh cay?
Tuong tu cho cac xac suat cé dicu kién con lai.

Két qua qua trinh HS thao luan nhom va sir dung ki hiéu mé ta dung xac suat hoan thanh
so do hinh cay.
Ca nhiém Ca kiém soat Két qua

P(B| 4) P(BN4)

P(BN4,)

P(B| 4,)

So' d6 2. So' dd hinh ciy HS trinh bay trong vi du 1

P(Em/g)

Phén tich co hgi phat trién nang lwe MHHTH: Qua vi du trén, HS dugc luyén tap
thanh thao hon viéc xédc dinh va phén biét xac suat ctia cac bién cd, sir dung ki hiéu chinh xac
dé mo ta dang xac suét cua bién c¢d. Viéc chuyén ddi tir ngon ngir ty nhién trong tinh huong
thuc tién thanh ngdn ngi toan hoc (ki hiéu, cong thirc, so dd, ...) 1a mot bude quan trong dé
xdy dung mé hinh toan hoc chinh xac, ddy 1a mot biéu hién cia nang lyc MHHTH ciia HS
(biéu hién 1).

2.3.2. Bién phap 2: Rén luyén cho hoc sinh lya chon va danh gia mé hinh todn hoc phi
hop dé gidi quyét cac bai todn tinh xdc sudt
a. Muc dich cua bién phap

Bién phap giap HS thiét 1ap nhiéu mo hinh toan hoc khac nhau, lyra chon duge mé hinh
toan hoc téi uu trong cac mo hinh toan hoc dugc thiét 1ap tir nhimng tinh huong thuc tién c6
lién quan dén cha dé XSCDK. Viéc lya chon diing mé hinh toan hoc ngay tir dau s& giup HS
tim ra 10i giai d& dang va nhanh chéng. Hon nita, bién phap gitip HS xem lai két qua cua viéc
giai quyét mo hinh toan hoc, tir d6 diéu chinh mé hinh toan hoc phu hop hon.

b. Cach thue thyc hién bién phap

GV tb chirc cho HS danh gia 101 giai bai toan trong mé hinh toan hoc duoc thiét lap,
di€u chinh m6 hinh toan hoc véi thuc tién qua viéc thuc hién cac hoat dong:

- GV lya chon tinh huéng thuc tién co lién quan dén chu dé XSCPK, GV rén luyén cho
HS thiét 1ap dugc cac mo hinh toan hoc khic nhau cho ciing mét tinh hudng thyc tién.
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- HS phén tich lya chon m6 hinh phu hop véi nang lyc trinh d6 cua HS dé giai quyét
van d¢ toan hoc trong mo hinh toan hoc.

-GV lvya chor} mdt sb tinh huépg thuc té khi hoc sinh giai quyét gap kho khan, to chuc
cho HS dénh gié, diéu chinh va cai tién mo hinh.
c. Vi du minh hoa

Vi du 2. Trong Dé thi thii 16t nghiép THPT nam 2025 mén Todn — Lan 2, So Gido duc
va Pao tao Binh Phuoc cb bai toan sau: Kl}éo sat 200 nguoi xem bd phim hoat hinh vé thé
loai trinh tham vira duoc phat hanh cho thay 140 nguoi xem la tré em va 60 nguoi xem la
nguoi 1on. Trong s6 cac tré¢ em dén xem phim c6 50% y&u thich bd phim va khang dinh s& di
xem ti€p phan 2; 30% yéu thich by phim nhung s€ khong xem tiép phan 2; 20% con lai khong
thich b phim va khong xem tiép phén 2. Trong s6 nhitng nguoi 16n di xem phim ¢6 20% yéu
thich by phim va khang dinh s& di xem tiép phan 2; 10% y¢u thich bo phim nhung s& khong
di xem ti€p phan 2; 70% con lai khong thich by phim va khong xem ti€p phén 2. Goi

A 13 bién cb “Nguoi dugce chon 1a tré em”;

B la bién ¢ “Nguoi duge chon yéu thich b phim”;

C 14 bién c¢b “Ngudi duoc chon sé di xem tiép phan 2.

Chon ngﬁu’nhifm 1 nguoi da xem phim. Biét ring nguoi d6 s& xem tiép phan 2 ctia bo
phim, tinh xac suat dé nguoi do 1a tré em?

GV tb chuc cho HS thiét 18p duoc cac mod hinh toan hoc khac nhau cho cung mot tinh
huéng thuc tién: GV td chuc 16p hoc thanh cac nhom dé lya chon mé hinh toan hoc phu hop
dé giai quyét bai toan trén.

GV phan cong nhém HS phan tich lya chon m6 hinh phu hop: GV chia thanh hai nhiém
vu hoc tap duoc phan cong pht hop cho cac nhom. Nhiém vy thir nhit giai quyét bai toan bang
cong thirc Bayes (M6 hinh 1), nhiém vu th hai giai quyét bai toan bang lap bang thdng ké
(M hinh 2). Cac nhom trinh bay, so sanh két qua va ddnh gia mo hinh toan hoc da str dung.

Két qua mong doi cua HS can dua ra 2 16i giai nhu sau:

o Loi gidi cho mé6 hinh 1 :

Tac P(4)-0,7;P(4)=0,3.

P((BNC)14)=0,5P((BNC)| 4)=0,3P((BAC)| 4)=0,
P((Bmc)|2)=o,2;P((B ) 0,1,P( (BnC) |A) 0,7.

Ap dung cong thic Bayes ta co: P(A | C) = M
' ' P(c)
Ma P(C|4)=1-P(C|4)=1-0,5=0,5, P(C)=1-P(C)=1-0,59=0,41.

0,7.0,5 35

Vay xac suat dé nguoi do la tré em la P(4|C)= “oa Ca

o Loi gidi cho mo6 hinh 2 :

Biét nguoi d6 s€ xem ti€p phan 2 ctia bd phim, do d6 xac suat dé nguoi do 1a tré em 1a
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P(A4]C). Xac dinh céc dit lidu tir bai toan, HS thiét 1ap dugc bang dit lidu théng ké & bang 3.

Tir bang 3, ta ¢6 két qua: S6 ngudi 16n va tré em xem tiép phan 2 1a: 70 + 12 = 82
(nguoi). S6 tré em xem tiép phén 2 1a 70 (ngudi). Do d6 P(A|C) _PAnC) 7035

S PP SO P(C) 82 41

Bang 3. Bang thong ké nguoi xem yéu thich b phim

Yéu thich b Yéu thich va Khong yéu thich
kh ti a kho tié )
phlm va xem tlep ong xem lep va ong xem tep 6ng &
(BNC) (BC) (BC)
Tré em (4) 70 42 28 140
Nguoi lon (2) 12 6 42 60
Tong sb 82 48 70 200

GV t6 chirc cho cac nhom tranh luan nhan xét 10 giai ciia nhom, 10 giai d6 dung hay
sai? Lo giai nao toi vu nhat? Tu d6 rat ra kinh nghiém cho mo hinh cua minh.

Pbi voi loi giai 1, HS thiét 1ap ra mo hinh 1 bang cach sir dung cac ki hi¢u dé biéu dién
cac xac sut dé cho va sau d6 sir dung cong thirc Bayes dé tinh x4c suit can tim. Piéu nay yéu
cdu cac em linh hoat chuyén ddi tir tinh hudng thuce té sang mot mo hinh toan hoc va thanh
thao sir dung cac cong thirc x4c sudt dé giai quyét mé hinh toan hoc da 1ap.

Nhan xét vé 10i giai 2, HS thiét 1ap mo hinh toan hoc bang cach biéu dién dudi dang
bang dir liéu thong ké. Khi dé, viéc tinh xac suat nguoi dugc chon 1a tré em (blet rang nguoi
do xem tiép phan 2) tro nén don gian hon: d6 chinh Ia ti s gitra s6 tré em xem tiép phan 2 va
tong s6 ngudi xem tiép phan 2.

Phén tich co hdi phat trién ning lwe MHHTH: Qua vi du trén, HS thiét lap duogc 2
mo hinh toan hoc khac nhau tir mot tinh huéng thuc tién, tir d6 lya chon mo hinh phu hop, tbi
wu, HS 1y giai tot tinh ding dan ctia 10i giai va c6 sy danh gid cling nhu lya chon mé hinh thich
hop va diéu chinh mé hinh khi can thiét. P4y 1a cac biéu hién cia ning luc MHHTH cua HS
(biéu hién s6 2 va 3).

2.3.3. Bién phap 3: Reén luyén cho hoc sinh ty sang tao bai toan thyc té va gidi bai toan
mo hinh hoa twong tu trong chu dé Xdc suat co diéu kién

a. Muc dich cua bién phap

Bién phép nay gitip HS thay duoc mbi lién hé giita toan hoc va thyc tién. Tir d6 cac em
c6 thé ty dat ra cac bai toan chira tinh hudng thyc tién tuwong tu. Hon nita, cac bai toan chira
dung yeu t6 thyc tién dugc sang tao tir m6 hinh toan hoc s& gitp HS giai quyet d€ dang hon.
Néng lue MHHTH, n6i mot cach don gian, dugc hinh thanh va phat trién thong qua viéc giai
quyét cac bai toan thuc tién. Do do, viéc cho HS tu tao ra cac bai toan chira yéu t6 thyc tién Ia
mot trong nhing bién phap dé phat trién nang lyc MHHTH cho HS.

b. Cach thuc thyc hién bién phap

- GV hudng dan HS cac cau tric cau d€ mo ta cac xac suat ctia bién c¢o (Xem bang 4).
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- GV lya chon va dua ra cac mo hinh toan hoc da c6 lién quan dén chu dé XSCPK.

- GV huéng dan HS tu dit ra cac tinh hudng thyc tién twong tng véi mo hinh toan hoc
da xac dinh va giai quyet mo hinh toan hoc do.

Béang 4. Bang cau tric goi tén bién co

Ki hi¢u toan hoc Phat biéu bang 1oi Bai toan thyec tién

Xac suit dé HS duoc chon
gi6i mon Toan biét rang HS
d6 gidi moén Ly

Xac suat dé A bi’é’t r?mg (khi) B xay ra

P(A|B
(413) Trong B, xac suat d¢ A xday ra

Xéc suit ¢é HS duoc chon
P(ANB) Xaéc suat dé A va B cung xay ra gi6i mon Toan va gioi mon
Ly

Xac suét dé it nhat A hoic B xay ra ?(éc suat d€ HS dugc chon
P(AUB) o it nhat giéi mot trong hai
Xac suat dé A hodc B xay ra mon Toan va Ly.

c. Vi du minh hoa

Vi du 3. Cho bang s liéu thong ké sau: )
Béang 5. Bang s0 liéu thong ké trong vi du 3

A 4
B 460 40
B 140 260

Tinh P(B | Z) Dua vao bang dit li€u trén, cac em hay:

a. Ty tao ra mot bai toan c6 tinh hudng thuc té tuong (mg véi bang trén.
b. Giai quyet bai todn thuc té dat ra.

GV lya chon va dua ra m hinh toan hoc: GV goi ¥ HS lién hé dén nhimg tinh hudng
thuc té quen thudc (nhu chon nam/nit, chon mau sac, ...) va tir d6 phat trién thanh cac tinh
huong méi.

GV huéng dan HS ty dit ra cac tinh huéng thuc tién: GV chia 16p thanh 3 nhom thao
luan tao ra bai toan thuc t€ tuong tmg. HS tao ra cac bai toan tir mo hinh toan trén:

Bai todn 1. Nhiéu hoc sinh tin rang viéc duy tri théi quen day sém hoc bai gitip tinh than
tinh téo, tiép thu kién thirc tot hon va dé dat két qua cao trong hoc tap. Dé kiém ching diéu
nay, mot cudc khao sat duogc thuc hién trén 900 hoc sinh. Két qua cho théy trong s6 600 em
thudng xuyén dy sém c6 460 em dat diém cao; trong s6 300 em con lai chi c6 40 em dat diém
cao. Tinh xé4c suat dé mot hoc sinh duoc chon ngau nhién dat diém cao, biét réng hoc sinh d6
khong day sém.

Bai todn 2. Theo churong trinh gido duc phd thong 2018, thi sinh thi tot nghiép THPT
phai thi 4 mén trong d6 2 mén bat budc 14 toan va vin; 2 moén ty chon (2 mon trong sd cac
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mon con lai duge hoc & 16p 12). Dé ¢o thé chuan bi cho ki thi tot nghiép THPT nha trudng
da khao sat dé xép phong cho hoc sinh 6n thi dat hidu qua nhat. Theo khdo sat ciia toan bo
hoc sinh khéi 12, 2 mén ty chon dugce chon nhiéu nhét 13 anh v6i 600 nguyén vong va hoa
v6i 300 nguyén vong, biét rang trong d6 khong hoc sinh nao chon hai mén ty chon gdm cé
héa va anh. Trong so céc nguyén vong chon anh c6 460 nguyén vong cia hoc sinh nir va
260 hoc sinh nam chon hod. Chon 1 hoc sinh trong cac hoc sinh dugc 1§y khao sat chon hoa
hodc anh, tinh x4c suat hoc sinh dugc chon 1a nir, biét réng hoc sinh d6 chon mo6n hoa.

Bai todn 3. Nam 2024 vira roi, Truong Dai hoc Ba Ria — Viing Tau tuyén sinh véi
chi tiéu 600 HS, biét rang c6 tong cong 900 em HS dit nguyén vong vao trudng. Trong sb
tat ca nhitng em dau vao trudng thi c6 460 em xét tuyén bang hinh thic thi THPT quéc gia,
con lai xét vao truong bang phuong phap xét hoc ba. Bén canh do, trong s6 nhitng em khong
dau thi c6 260 em xét bang phuong thirc xét hoc ba, con lai bang két qua thi THPT qudc
gia. Chon ngiu nhién 1 em dit nguyén vong vao trudng. Tinh xac suat dé em duoc chon
xét tuyén bang hinh thirc thi THPT quéc gia biét rang em d6 khong thi dau vao truong.

_Phén tich co hoi phat trién ning lyc MHHTH: Qua vi du trén, HS da biét van dung
céc yéu t6 thyc tién quen thude két - hop vai s liéu trong bang thong ké va so d6 hinh cay dé
xdy dung nén mot bai toan xac suit c6 ndi dung gin véi thuc tién tir md hinh toan hoc cho
trude. Qua trinh ndy khong chi giap HS giam bot kho khan khi dbi dién v6i cac tinh hudng
thuc té lién quan dén xéac suat ma con thé hién kha ning chuyen d6i linh hoat giita ngon ngir
toan hoc va ngén ngir doi song. Véan dung mo6 hinh toan hoc dé 1y giai, du doan va giai quyét
van dé thuc tién 1a mot trong nhing biéu hién quan trong ciia nang lyc MHHTH.

3. Théo luén

Nghién ctru da chi ra mot s bién phap su pham khi day hoc chii dé Xac suat cé diéu
kién theo hudng phat trién ning lyc MHHTH cho hoc sinh. Cac biéu hién ciia ning lyc nay
duoc cht trong khong chi thé hién thiét 1ap mo6 hinh hoéa toan hoc, giai quyét van dé, ma con
boc 16 kha ning 4p dung kién thic toan hoc va sang tao trong viée tim kiém 1oi giai cho cac
van dé trong thuc tién tuong ty nhu cic nghién ciru ciia Blum & Ferri (2009) va Kaiser (2017).
Viée day hoc chu dé& XSCPK con gitp HS phat huy cac ky nang can thiét trong hoc tip nhu
giao tiép, hop tac, tu duy phan bién, két qua nay twong dong vdi cac nghién ciru ciia Ferri
(2006); Stillman (2011).

Cac bién phap dé xuét cho théy mot s6 thuén loi khi ap dung vao thyc té day hoc ¢ Viét
Nam nhu nhiéu tinh huéng gén voi doi séng v6i chi d& XSCPK, dé tao co hdi cho HS lién hé
thuc tién va rén luyén cac budc trong quy trinh mo hinh héa. Bén canh d6, sy hd tro clia giao
vién trong viéc dinh hudng va khuyén khich trao d6i nhom clng gop phan tao ra méi truong
hoc tap tich cuc. Tuy nhién, kho khan nay sinh & chd mot s6 HS con ling ting trong viéc
chuyen d6i tir ngdn ngir thyc tién sang ngdn ngit toan hoc, hodc gip tré ngai khi danh gia va
diéu chinh mé hinh.

4. Két luan

Trén co s6 1y luan va thyc tién khao sat trong day hoc toan, nghién ctru da xac dinh ba
biéu hién cia NL MHHTH va dé xuét ba bién phap su pham nham phat trién NL MHHTH
thong qua day hoc chii ¢&& XSCDK cho HS 16p 12. Mdi bién phap chi ra cac cach thirc thuc
hién va vi du minh hoa, tir 6 dura ra nhitng chi din cu thé cho GV trong viéc t chirc day hoc
céc van dé thuc tidn o cac chu dé khac nhau. Két qua nghién ctru cung cap cac hudng din cu
thé dé gido vién toan 0 truong phé thong trong thiét ké cac hoat dong day hoc tich cuc chu dé
nay, gop phan phat trién NL MHHTH, dong thoi trang bi cho hoc sinh nhiing ky ning can thiét
dé giai quyét cac thach thirc trong cudc sdng.
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