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LÒCH SÖÛ HÌNH THAØNH PHEÙP TÍNH VI - TÍCH PHAÂN
� ThS. Leâ Anh Tuaán(*)

Toùm taét
  Trong nghieân cöùu vaø giaûng daïy toaùn, lòch söû toaùn hoïc laø lónh vöïc thuù vò vaø boå ích. Baøi baùo giôùi

thieäu nhöõng baøi toaùn gaén lieàn vôùi coäi nguoàn cuûa pheùp tính vi phaân vaø pheùp tính tích phaân trong lòch söû.
Ñoàng thôøi ñeà caäp ñeán moái lieân heä giöõa hai pheùp tính noùi treân.

Töø khoùa: Lòch söû, pheùp tính vi phaân, pheùp tính tích phaân.

1. Ñaët vaán ñeà
 Trong saùch giaùo khoa (SGK) moân Toaùn ôû

tröôøng phoå thoâng coù cung caáp moät soá tö lieäu lòch
söû toaùn ñöôïc ñaët döôùi teân chung laø “Em coù bieát?”
ñeå môû roäng kieán thöùc vaø laøm cho cuoán saùch theâm
sinh ñoäng. Ñieàu ñoù chöùng toû taùc giaû saùch giaùo khoa
ñaõ daønh cho lòch söû toaùn hoïc moät vò trí nhaát ñònh.

Qua nghieân cöùu lòch söû toaùn hoïc, ngöôøi thaày
giaùo daïy toaùn coù theå löïa choïn phöông phaùp giaûng
daïy thích hôïp, suy nghó caùch giaùo duïc sao cho gaây
höùng thuù hoïc taäp cho hoïc sinh. Ngoaøi ra, giaùo vieân
coù theå ñoïc theâm, keát hôïp ñuùng luùc vaøo baøi giaûng cuûa
mình vaø giôùi thieäu ngaén goïn nhöõng neùt lòch söû cuûa
vaán ñeà, khôi daäy theâm höùng thuù hoïc taäp.

Pheùp tính vi - tích phaân ñaõ môû ra söï phaùt trieån
haàu heát caùc ngaønh cuûa toaùn hoïc cao caáp, laøm cho
toaùn hoïc trôû thaønh moät khoa hoïc coù öùng duïng to
lôùn, taùc ñoäng vaøo caùc lónh vöïc cuûa ñôøi soáng xaõ
hoäi. Vì theá, nghieân cöùu lòch söû pheùp tính vi - tích
phaân ñeà caäp trong baøi vieát laø moät vaán ñeà thuù vò.

2. Noäi dung
2.1. Nhöõng baøi toaùn gaén lieàn vôùi coäi nguoàn

cuûa pheùp tính tích phaân
 Moät ñieàu ñaùng chuù yù laø veà maët lòch söû, thöù

töï xuaát hieän hai pheùp tính vi phaân vaø tích phaân
khaùc vôùi caùch trình baøy chuùng trong caùc giaùo trình
toaùn hoïc ngaøy nay. Trong thöïc teá, pheùp tính tích
phaân ra ñôøi tröôùc pheùp tính vi phaân. Hai pheùp tính
naøy ñöôïc phaùt hieän hoaøn toaøn ñoäc laäp vôùi nhau.
Maàm moáng cuûa pheùp tính tích phaân ñaõ coù töø thôøi
Hy Laïp coå ñaïi, trong caùc coâng trình cuûa
Archimede, lieân quan ñeán vaán ñeà caàu phöông, caàu
tích, caàu tröôøng. Ñöùng tröôùc moät hình phaúng cuï
theå, moãi nhaø toaùn hoïc coù quan nieäm rieâng veà dieän
tích vaø caùc kó thuaät tính ñaëc thuø. Ñoäc laäp vôùi nhau,

Newton vaø Leibniz ñaõ ñöa ra lôøi giaûi toång quaùt
cuûa baøi toaùn baèng ngoân ngöõ tích phaân, maëc duø
ñònh nghóa chính xaùc cuûa dieän tích hình phaúng vaø
cuûa tích phaân chöa ñöôïc thieát laäp. Cauchy laø ngöôøi
ñaàu tieân ñònh nghóa tích phaân xaùc ñònh cuûa moät
haøm lieân tuïc, khaûo saùt söï khaû tích vaø chöùng minh
ñònh lí cô baûn cuûa pheùp tính vi - tích phaân treân

ñoaïn [x
0
, X] nhö sau: 

vôùi f  laø haøm lieân tuïc treân [x
0
, X]. Riemann xaây

döïng lí thuyeát tích phaân cuûa oâng, moät lyù thuyeát
toång quaùt hôn cuûa Cauchy, nhaèm coù theå khai trieån
moät caùch chính xaùc caùc haøm coù voâ haïn ñieåm giaùn
ñoaïn thaønh chuoãi Fourier.

Ta coù theå toùm taét tieán trình xaây döïng naøy
theo Sô ñoà 1.

Baøi toaùn dieän tích

Tính toång moät soá voâ cuøng lôùn
caùc dieän tích voâ cuøng beù

(khoâng chuyeån qua giôùi haïn)

Tích phaân baát ñònh vaø xaùc ñònh
(chöa ñònh nghóa töôøng minh)

Coâng thöùc Newton - Leibniz
(nöûa cuoái theá kæ XVII)

Tích phaân Cauchy (1823)

Tích phaân Riemann (1845)
Sô ñoà 1. Tieán trình xaây döïng pheùp toaùn

tích phaân
(*) Khoa Sö phaïm Khoa hoïc - Töï nhieân, Tröôøng Ñaïi hoïc
Ñoàng Nai.
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Caùc nhaø toaùn hoïc tröôùc Cauchy chöa ñònh
nghóa ñöôïc moät caùch chính xaùc khaùi nieäm haøm soá
vaø khaùi nieäm giôùi haïn, hai trôû ngaïi lôùn nhaát khi
ñònh nghóa tích phaân. Hoï quan nieäm tích phaân moät
caùch tröïc giaùc vaø tính tích phaân tröôùc khi quan taâm
ñeán ñieàu kieän khaû tích laãn tính hôïp thöùc cuûa caùc
kyõ thuaät ñöôïc söû duïng.

2.2. Nhöõng baøi toaùn gaén lieàn vôùi coäi nguoàn
cuûa pheùp tính vi phaân

Pheùp tính vi phaân sinh ra töø vieäc giaûi baøi toaùn
veõ tieáp tuyeán cuûa caùc ñöôøng cong, tìm caùc giaù trò
cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuûa haøm soá vaø tìm vaän toác töùc
thôøi cuûa moät chuyeån ñoäng. Vieäc xem xeùt caùc vaán
ñeà nhö vaäy coù theå thaáy töø thôøi Hy Laïp coå ñaïi,
ngöôøi ta thöøa nhaän raèng tieàn thaân cuûa pheùp tính
vi phaân thöïc söï baét nguoàn töø nhöõng tö töôûng maø
Fermat ñaõ hình thaønh vaøo naêm 1629.

2.2.1. Phöông phaùp xaùc ñònh cöïc ñaïi vaø cöïc
tieåu cuûa Fermat

Fermat laø ngöôøi ñaàu tieân coù nhöõng yù töôûng
cô baûn raát gaàn guõi vôùi pheùp laáy ñaïo haøm ngaøy nay.
Cuï theå laø xuaát phaùt töø nguyeân lyù döøng cuûa Kepler:
“soá gia cuûa moät haøm soá seõ trôû neân nhoû tôùi möùc
trieät tieâu taïi laân caän cuûa moät giaù trò cöïc ñaïi hoaëc
cöïc tieåu thöôøng”. Fermat ñaõ ñöa ra moät phöông
phaùp ñeå xaùc ñònh caùc cöïc ñaïi vaø cöïc tieåu cuûa haøm
soá ƒ. Theo kí hieäu hieän ñaïi, phöông phaùp cuûa oâng
coù theå ñöôïc moâ taû nhö sau:

   + Vôùi h laø raát nhoû, cho f (x + h) = f (x)
   + Ñôn giaûn nhöõng soá haïng gioáng nhau ôû

hai veá, roài chia hai veá cho h.
Boû ñi nhöõng soá haïng coù chöùa h (töùc laø xem

nhö  h = 0) vaø töø ñoù xaùc ñònh ñöôïc nhöõng giaù trò  x
maø taïi ñoù f ñaït cöïc ñaïi hay cöïc tieåu.

Veà maët logic, caùch laäp luaän cuûa Fermat coøn
nhieàu choã chöa roõ raøng: ban ñaàu h laø moät soá höõu
haïn khaùc khoâng, do ñoù oâng tieán haønh chia cho h,
nhöng sau ñoù laïi cho h = 0 maø khoâng ñöa ra moät
caùch giaûi thích hôïp lí. Roõ raøng laø oâng gaëp khoù
khaên vôùi pheùp laáy giôùi haïn vaø khaùi nieäm voâ cuøng
beù. Vaøo thôøi kì naøy hai khaùi nieäm ñoù chöa ñöôïc
ñònh nghóa chính xaùc. Tuy nhieân, phaûi noùi raèng ôû
ñaây ñaõ hieän höõu tö töôûng veà khaùi nieäm voâ cuøng
beù (maëc duø Fermat khoâng noùi nhöng h ñoùng vai
troø soá gia raát beù), giôùi haïn h → 0 (moät soá maø luùc
thì noù höõu haïn raát nhoû roài töï nhieân noù laïi coù theå
baèng khoâng) vaø pheùp laáy ñaïo haøm cuûa moät haøm

soá (veà cô baûn maø Fermat thöïc hieän töông töï nhö
quaù trình tìm ñaïo haøm f/ (x) cuûa haøm soá f (x) vaø

cho  .

2.2.2. Phöông phaùp xaùc ñònh tieáp tuyeán cuûa
Fermat

 Fermat laø ngöôøi ñaàu tieân ñöa ra moät caùch
hieåu môùi veà tieáp tuyeán. Ñoù laø vò trí giôùi haïn cuûa
caùt tuyeán khi hai ñieåm maø noù caét ñöôøng cong ñeán
choã truøng nhau, taát nhieân luùc ñoù khaùi nieäm
khoâng ñöôïc ñònh nghóa roõ raøng theo ngoân ngöõ
cuûa giôùi haïn.

Vôùi caùch hieåu naøy, oâng ñaõ giaûi baøi toaùn tìm
tieáp tuyeán cuûa ñöôøng cong  y = f  (x) taïi  M (x, y)
theo moät qui trình töông töï vôùi qui trình ñaõ ñöôïc
söû duïng trong lôøi giaûi baøi toaùn xaùc ñònh cöïc ñaïi, cöïc
tieåu. Chính oâng ñaõ nhaán maïnh tính thoáng nhaát cuûa
caùc phöông phaùp tính toaùn trong hai baøi toaùn treân.
Nhöng oâng khoâng neâu baät ñöôïc khaùi nieäm cô baûn
cuûa pheùp tính vi phaân - ñaïo haøm vaø vi phaân, cuõng
nhö khoâng löu yù tôùi moái quan heä giöõa nhöõng baøi toaùn
naøy vaø baøi toaùn caàu phöông ñaõ coù tröôùc ñoù.

Ngöôøi ta cho raèng coù leõ laø do söû duïng nhöõng
coâng cuï ñaïi soá khaù khoù hieåu cuûa Viete vôùi caùc kí
hieäu coàng keành cuûa noù, Fermat ñaõ khoâng böôùc
theâm ñöôïc böôùc cuoái cuøng, duø khoâng lôùn treân con
ñöôøng xaây döïng pheùp tính vi phaân. Tuy nhieân,
phaûi coâng nhaän raèng oâng ñaõ coù nhöõng ñoùng goùp
quan troïng cho söï phaùt trieån caùc yù töôûng cuûa pheùp
tính naøy.

2.3. Moái lieân heä giöõa pheùp tính vi phaân vaø
tích phaân

2.3.1. Baøi toaùn daãn ñeán söï phaùt hieän ra moái
quan heä

Cuøng vôùi baøi toaùn döïng tieáp tuyeán, trong
toaùn hoïc cuõng nhö trong caùc lónh vöïc khoa hoïc
khaùc xuaát hieän nhöõng baøi toaùn daïng: xaùc ñònh caùc
ñöôøng cong xuaát phaùt töø tính chaát chung cuûa taát caû
caùc tieáp tuyeán vôùi chuùng. Vaán ñeà naøy ñöôïc phaùt
bieåu moät caùch toång quaùt nhö sau. Tìm y = f (x)  töø
ñieàu kieän f

1 
(x, y, y/ ) = 0. Theo ngoân  ngöõ hieän ñaïi,

giaûi baøi toaùn naøy töông ñöông vôùi vieäc giaûi
phöông trình vi phaân caáp moät coù aån haøm y.

Descartes (1596 - 1650) laø ngöôøi ñaàu tieân baét
tay vaøo vieäc tìm moät phöông phaùp toång quaùt ñeå
giaûi nhöõng baøi toaùn loaïi naøy. OÂng tieán haønh phaân
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taát caû caùc ñöôøng cong ñaïi soá theo loaïi, roài tìm caùc
tieáp tuyeán cuûa chuùng vaø thöû xem nhöõng tieáp tuyeán
naøy coù thoûa maõn caùc tính chaát ñaõ cho hay khoâng.

Veà phöông dieän thöïc haønh, phöông phaùp cuûa
Descartes toû ra khoâng khaû thi. Vaán ñeà phaân loaïi
ñöôøng cong gaây cho oâng moät soá raéc roái khi giaûi
nhieàu baøi toaùn. Tuy nhieân, chính laø thoâng qua vieäc
giaûi nhöõng baøi toaùn xaùc ñònh ñöôøng cong neâu treân
maø daàn daàn tính chaát ngöôïc nhau cuûa loaïi baøi toaùn
naøy vaø baøi toaùn vaïch tieáp tuyeán ñaõ ñöôïc chæ roõ.

2.3.2. Hình thaønh moái lieân heä giöõa pheùp tính
vi phaân vaø tích phaân

Nhaø toaùn hoïc Anh Isaac Barrow (1630 -
1677) ñöôïc xem laø ngöôøi ñaàu tieân nhaän roõ moái
lieân heä giöõa baøi toaùn xaùc ñònh tieáp tuyeán vaø baøi
toaùn caàu phöông. Theo caùch kí hieäu hieän ñaïi, oâng

chæ ra ñöôïc raèng, töø ñaúng thöùc  suy

ra  dy = zdx, vaø ngöôïc laïi.

Cuï theå Barrow xeùt hai ñöôøng cong OF vaø OE
coù phöông trình töông öùng laø  y = y (x) vaø  y = y (x),
F (x, y), E (x, v)  lieân heä vôùi nhau theo ñieàu kieän
DF.R = S

ODE 
(vieát theo kí hieäu ngaøy nay laø

), vôùi  R  laø moät soá cho tröôùc, D, T

töông öùng laø giao ñieåm cuûa Ox vôùi EF vaø tieáp
tuyeán taïi F ( Hình 1).

duïng phöông phaùp tính dieän tích hình thang cong.
Nhö theá, Barrow ñaõ nhaän ra moái quan heä

thuaän nghòch giöõa pheùp tính vi phaân vaø tích phaân.
Tuy nhieân vieäc chöa thieát laäp ñöôïc döôùi daïng toång
quaùt nhöõng khaùi nieäm cô baûn cuûa pheùp tính vi -
tích phaân, vieäc trình baøy moái lieân heä naøy baèng
ngoân ngöõ hình hoïc ñaõ ngaên caûn oâng dieãn ñaït moät
caùch töôøng minh yù töôûng cuûa mình.

Keå töø khaùm phaù môùi naøy cuûa Barrow, hai
pheùp tính vi phaân, tích phaân vaø moái quan heä giöõa
chuùng luoân gaén keát chaët cheõ vôùi nhau trong nhöõng
coâng trình nghieân cöùu cuûa caùc nhaø khoa hoïc.

2.3.3. Xuaát hieän töôøng minh caùc khaùi nieäm
tích phaân, vi phaân vaø quan heä giöõa chuùng

Maëc duø coù nhieàu nhaø toaùn hoïc daàn tieáp caän
vôùi caùc pheùp tính vi - tích phaân, nhöng Newton
(1642 - 1727) vaø Leibniz (1646 - 1716) môùi ñöôïc
coi laø ngöôøi phaùt minh ra chuùng.

Newton xem moät ñöôøng nhö ñöôïc sinh ra bôûi
chuyeån ñoäng lieân tuïc cuûa moät ñieåm. Caùc ñaïi löôïng
voâ cuøng beù, töông ñöông vôùi caùc soá gia voâ cuøng
beù cuûa Fermat ñöôïc Newton goïi laø caùc moment.
Giaû söû S laø dieän tích ñaõ bieát cuûa moät hình phaúng
giôùi haïn bôûi ñoà thò cuûa haøm soá khoâng aâm  y = f (x)
caùc truïc toïa ñoä vaø ñöôøng thaúng  x = x

0
 (x

0
 > 0).

Newton xeùt moment dieän tích oS (soá gia ΔS cuûa
dieän tích) khi x

0
 taêng leân moät löôïng voâ cuøng beù kí

hieäu o (soá gia Δx
0
 cuûa x

0
). OÂng nhaän thaáy tæ soá bieán

thieân cuûa dieän tích   baèng f (x
0
). Keát quaû naøy

phaùt bieåu theo ngoân ngöõ hieän ñaïi laø S/ (x
0
) = f (x

0
) .

Ñeå xaùc ñònh phaàn dieän tích S thì Newton laïi
ñaûo ngöôïc caùc thao taùc laáy ñaïo haøm, neâu roõ moái
lieân heä giöõa baøi toaùn tính dieän tích vaø baøi toaùn ñaïo
haøm. Trong caùc nghieân cöùu cuûa mình, Newton
ñaët ñaïo haøm vaøo vò trí trung taâm cuûa tieán trình.
Theo quan nieäm cuûa oâng, tích phaân tröôùc heát laø
tích phaân khoâng xaùc ñònh, nhö laø nguyeân haøm
baát kì ñöôïc tính baèng caùch ñaûo ngöôïc keát quaû
cuûa baøi toaùn tính ñaïo haøm. Tuy nhieân, ngöôøi ta
khoâng tìm thaáy ôû oâng caùc ñònh nghóa töôøng minh
veà ñaïo haøm vaø tích phaân cuõng nhö moment hay
soá gia voâ cuøng beù.

Neáu nhö Newton choïn khaùi nieäm ñaàu tieân
laø vaän toác thì ôû Leibniz khaùi nieäm ñaàu tieân laø tieáp
tuyeán. Caùc kí hieäu dx vaø dy ñaõ ñöôïc ñöa ra. Theo

Hình 1
OÂng ñaõ chöùng minh ñöôïc ñaúng thöùc

 (nghóa laø ) baèng hai phöông

phaùp khaùc nhau: döïa vaøo quan ñieåm ñoäng hoïc vaø
döïa vaøo phöông phaùp hình hoïc trong ñoù coù söû
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oâng dx - vi phaân cuûa ñoái soá ñöôïc xem nhö moät
ñaïi löôïng hoaøn toaøn tuøy yù vaø  dy - vi phaân cuûa haøm
soá ñöôïc xaùc ñònh qua dx.

Luùc ñaàu, Leibniz coù yù ñònh traùnh caùc voâ cuøng
beù. Caùc vi phaân ñöôïc hieåu laø nhöõng ñaïi löôïng tæ
leä vôùi caùc soá gia cuûa ñoái soá vaø haøm soá. Veà sau,
caùc vi phaân ñöôïc xaùc ñònh nhö caùc hieäu voâ cuøng
beù. Veà cô baûn, voâ cuøng beù, theo Leibniz, laø hieäu
hai giaù trò gaàn nhau cuûa ñaïi löôïng. Töø ñoù voâ cuøng
beù ñöôïc kí hieäu baèng d (chöõ ñaàu cuûa differentia -
coù nghóa laø hieäu). Ñaïo haøm ñöôïc hieåu laø tæ soá caùc
vi phaân dx vaø dy.

Khaùc vôùi Newton, tích phaân cuûa Leibniz
tröôùc heát laø tích phaân xaùc ñònh, döôùi daïng toång
voâ haïn caùc voâ cuøng beù vi phaân maø moät ñaïi löôïng
naøo ñoù coù theå phaân chia ra. Nhö vaäy, Leibniz laáy
vi phaân laøm khaùi nieäm trung taâm, töø ñoù oâng ñònh
nghóa ñaïo haøm vaø tích phaân. Chính oâng ñaõ ñöa ra
kí hieäu  vaø chöùng minh raèng dy = y.

Cauchy (1789 - 1975) laø ngöôøi ñaàu tieân
ñöa ra moät ñònh nghóa chính xaùc cuûa tích phaân

(vaøo naêm 1823). OÂng duøng kí hieäu   do

Fourier ñeà nghò ñeå chæ tích phaân xaùc ñònh. OÂng
ñaõ chöùng minh ñöôïc raèng  F/ (x) = f (x) trong ñoù,

  thieát laäp töôøng minh moái lieân heä

giöõa vieäc tính tích phaân vaø vieäc laáy ñaïo haøm.

Veà maët toaùn hoïc thì caùc coâng thöùc  S/ (x
0
) = f (x

0
)

cuûa Newton,  dy = y cuûa Leibniz vaø  F/ (x) = f (x)
cuûa Cauchy raát gaàn guõi nhau. Hôn nöõa, cuõng töø
phöông phaùp giaûi baøi toaùn caàu phöông, caàu tích
ñaõ söû duïng maø hoï coù theå chöùng minh ñöôïc raèng

 vôùi F(x) laø moät nguyeân

haøm cuûa haøm f (x) lieân tuïc treân [a, b]. Coâng thöùc
naøy mang laïi moät phöông tieän cô baûn ñeå tính caùc
tích phaân xaùc ñònh.

Euler, Lagrange, D’Alembert vaø nhieàu
ngöôøi khaùc ñaõ laøm cho pheùp tính vi - tích phaân
trôû neân chaët cheõ hôn. Naêm 1797, Lagrange tìm
caùch xaây döïng toaøn boä pheùp tính vi phaân maø
khoâng duøng khaùi nieäm voâ cuøng beù, coù tính chaát

thuaàn tuùy ñaïi soá, baèng caùch bieåu dieãn haøm döôùi
daïng khai trieån ra chuoãi luõy thöøa vaø xaùc ñònh
ñaïo haøm nhö laø heä soá ôû soá haïng thöù hai cuûa khai
trieån aáy.

Riemann (1826 - 1866), trong luaän vaên cuûa
mình, ñaõ xaây döïng moät lyù thuyeát tích phaân toång
quaùt hôn cuûa Cauchy, nhaèm khai trieån moät caùch
chính xaùc caùc haøm soá coù voâ haïn ñieåm giaùn ñoaïn
thaønh chuoãi Fourier.

Sau naøy khaùi nieäm tích phaân tieáp tuïc ñöôïc
hoaøn thieän vaø phaùt trieån nhôø caùc coâng trình cuûa
nhieàu nhaø toaùn hoïc nhö Lebesgue, Radon,
Riesz, Stieltjes, Denjoy, Borel, Khintchine,
Kolmogorov,…

Tuy nhieân, trong neàn taûng naøy vaãn coøn loã
hoång laø vaãn chöa ñuû cô sôû chaët cheõ cho chính khaùi
nieäm soá thöïc vaø vieäc chöùng minh tính lieân tuïc cuûa
phaïm vi caùc soá thöïc. Ñieàu naøy chæ ñöôïc thöïc hieän
vaøo cuoái theá kæ XIX.

3. Keát luaän
Trong lòch söû, hai pheùp tính vi phaân vaø tích

phaân ñaõ ñöôïc phaùt hieän hoaøn toaøn ñoäc laäp vôùi
nhau. Maàm moáng cuûa pheùp tính tích phaân ñaõ coù
töø thôøi Hy Laïp coå ñaïi, trong caùc coâng trình cuûa
Archimede, lieân quan ñeán vaán ñeà caàu phöông, caàu
tích, caàu tröôøng. Vaøo theá kæ XVII, nhöõng tö töôûng
cuûa pheùp tính vi phaân môùi ñöôïc hình thaønh qua
nghieân cöùu cuûa Fermat treân vieäc giaûi caùc baøi toaùn
tìm tieáp tuyeán, cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuûa haøm soá vaø
vieäc nghieân cöùu caùc chuyeån ñoäng. Fermat ñaõ nhaán
maïnh tính thoáng nhaát cuûa phöông phaùp giaûi caùc
baøi toaùn ñoù, nhöng khoâng löu yù tôùi moái quan heä
giöõa chuùng vôùi vaán ñeà caàu phöông. Chính töø vieäc
xaùc ñònh ñöôøng cong khi bieát tieáp tuyeán cuûa noù
maø Barrow ñaõ thieát laäp ñöôïc caàu noái giöõa baøi toaùn
caàu phöông vaø baøi toaùn döïng tieáp tuyeán. Quan heä
thuaän nghòch giöõa hai pheùp tính vi phaân, tích phaân
theå hieän raát roõ qua caùc coâng thöùc do Newton,
Leibniz, Cauchy chöùng minh, maø ngaøy nay ta goïi
laø ñònh lí cô baûn cuûa hai pheùp tính naøy. Moái lieân
heä ñoù daãn ñeán moät söï lieân heä töông öùng giöõa caùc
tính chaát cuûa hai pheùp tính laø töø tính chaát cuûa pheùp
tính naøy ta chöùng minh ñöôïc tính chaát töông öùng
cuûa pheùp tính kia vaø ngöôïc laïi. Chính vì ñieàu naøy,
trong quaù trình giaûng daïy veà hai pheùp tính vi phaân
vaø tích phaân, giaùo vieân (GV) caàn phaûi höôùng daãn
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cho hoïc sinh (HS) thaáy roõ coù söï lieân heä giöõa
chuùng. Töø ñoù taïo thuaän lôïi hôn cho vieäc tieáp thu
caùc kieán thöùc môùi. Ngoaøi ra, qua nghieân cöùu vieäc
xaây döïng pheùp tính vi - tích phaân ôû SGK toaùn
phoå thoâng chuùng ta thaáy coù söï chuyeån ñoåi sö
phaïm nhö sau: SGK hieän haønh xaây döïng khaùi
nieäm ñaïo haøm döïa vaøo baøi toaùn xaùc ñònh vaän toác
töùc thôøi cuûa moät vaät theå chuyeån ñoäng ôû thôøi

ñieåm  cho tröôùc. Khaùi nieäm tích phaân ñöôïc SGK
ñònh nghóa thoâng qua nguyeân haøm. Söï thay ñoåi
naøy ñoâi khi laøm maát nghóa cuûa caùc tri thöùc noùi
treân. Vì leõ ñoù, ñeå giuùp vieäc daïy hoïc pheùp tính
vi - tích phaân coù hieäu quaû GV caàn chuù troïng hôn
ñeán vieäc thieát keá caùc hoaït ñoäng daïy hoïc goùp
phaàn cho HS hieåu roõ hôn ñaëc tröng khoa hoïc luaän
cuûa caùc ñoái töôïng noùi treân./.
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THE HISTORY OF DIFFERENTIATION AND INTEGRATION

Summary
The math history of mathematics is an interesting and useful area of research and instruction.

The paper presents the historic origin of differentiation and integration. Also, it discusses the
relationship between these two operations.

Key words: history, differentiation, integration.


