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Abstract
Critical thinking is one type of thinking that needs to be formed and developed for students,

especially in teaching high-school mathematics because it helps students to have scientific skepticism,
judge, evaluate and solve problems flexibly; thus, they realize deeper mathematical knowledge. This
article identifies some expressions of students' critical thinking in teaching mathematics, thereby
proposing pedagogical measures to train students' critical thinking through teaching Newton’s binomial
theorem.
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Chuyén san Khoa hoc Xa héi va Nhan van

1. Pit van dé

Chuong trinh Gido duc Phd thong nam 2018
nhén manh day hoc theo dinh hudng phat trién
nang lyc, phérn chét va tu duy ctia nguoi hoc. Pac
biét, su can thiét phat trién cho hoc sinh (HS)
nhiing k¥ nang cua tu duy bac cao nhu phén tich,
tong hop, danh gia va sang tao, trong d6 tu duy phé
phan (TDPP) voi dac trung la danh gia c6 can cu
gilr vai tro kiém dinh két qua phan tich, tong hop
ddng thoi thic day qué trinh sang tao. TDPP 1a tu
duy cé suy xét, phan tich, ddnh gid va tim hiéu
thong tin v6i thai do hoai nghi tich cuc, nhimng diéu
d6 giup HS chu dong sang tao hon trong viéc hoc.
TDPP ciing dugc xem la mét hinh thie tu duy bac
cao, 1a sy suy nghi, phan anh c6 kiém soat, cé y
thirc, nhung ciing phan biét vdi cac qua trinh nhéan
thirc bac thap nhu: tri giac, cha y va tri nhd. Do do,
TDPP can duoc cha trong rén luyén cho HS ¢
truong pho thong gop phan dap tmg muc tiéu doi
méi theo day hoc phat trién niang luc ngudi hoc
hién nay. Trong bdi canh d6i méi, viéc chuyén do6i
sach gido khoa mén Toan 16p 10 dé nay sinh trong
cdng tac giang day nhimng thay doi vé ndi dung,
muyc tiéu va thoi lugng giang day trong do cé
chuyén dé hoc tap, cu thé 1a chu d& nhi thic
Newton. Chuyén dé hoc tip dugc xay dung dwa
trén muc tiéu cung cip thém mot sb kién thire va ky
nang toan hoc nham dap tng nhu cau phan hoa sau,
gitip HS hiéu thém vai tro va nhimng tng dung ciia
To4n hoc trong doi séng va gitip HS ¢6 kha ning tu
hoc sudt doi, diéu d6 tao co hdi cho HS rén luyén
TDPP qua chii d& nay. Trén co so nghién ciru vé
TDPP va céc biéu hién cia TDPP, bai viét dé xuat
mot sd bién phap rén luyén TDPP cho HS thong
qua chii @& Nhj thirc Newton (Chuyén dé hoc tap
Toan 10).

2. Két qua nghién ciru

2.1. Quan niém vé tu duy phé phén

TDPP trong tiéng Anh dugc viét la “critical
thinking” (cling €6 nghia la tu duy phan bi¢n) dugc
quan tam nghién ciru véi nhiéu quan ni¢m khac
nhau. Quan niém vé TDPP cta mdt sb tac gia nudc
ngodi nhu: Ennis (1985) cho rang TDPP la “suy
nghi ¢é suy xét va hop 1y tdp trung vao viéc quyét
dinh nén tin hay lam gi”; Lipman (1988) nhan
manh TDPP la tu duy khéo 1€o, c6 trach nhiém tao
diéu kién cho su phan xét tt vi no dua trén cac tiéu
chi, ty diéu chinh va nhay cam véi ngit canh; con
tac gia Willingham (2007) dinh nghia TDPP la
nhin nhén ca hai mit ciia mot van dé, sdn sang dén
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nhan nhing bang chimg méi bac bo y kién ciia ban,
ly luan mot cach vo tu, yéu ciu nhiing tuyén b
phai dwoc ching minh bang chimg, suy luan va
dua ra két ludn tur nhing sy kién c6 san, giai quyét
van dé. Trong mot sé nghién ctru khac ciing cho
rang TDPP 1a cach tiép can va giai quyét van dé
dua vao sy tranh luin c6 tinh thuyét phuc, logic va
hop 1i, trong d6 bao gdm ca viéc chimg minh, danh
gia, lya chon cac cau tra 161 ding cho mot nhiém
vu nhét dinh hay tir chdi cac giai phap thay thé
khac (Florea, 2015). Trong nude, Phan (2008) da
nghién ctru va nhan dinh “TDPP la tw duy co6 suy
xét, can nhdc, danh gid va lién hé moi khia canh
ciia cdc nguon théng tin voi thdi dg hodi nghi tich
cwe, dwa trén nhitng tiéu chudn nhat dinh dé fim ra
nhitng thong tm phit hop nhat nham gidi quyét cdc
van dé dat ra”; con nghién ctru ctua Lé va Nguyén
(2015) chi ra rang: “TDPP la kiéu tw duy trong do
chi thé tw duy dua trén bdng chung kinh nghiém,
niém tin suy xét, cdn nhac danh gid va lién hé moi
khia canh cua cac nguon théng tin nham giadi quyét
van de, tién dodn nhitng kha nang phat trién va moé
réng vin de”.

Tuy c6 nhiéu quan diém khac nhau vé TDPP
nhung c¢6 dic diém chung 1a tu duy c6 su suy xét,
danh gia. Chung toi théng nhat v6i quan niém ciia
Chu (2016) vé TDPP nhu sau: TDPP |& qué trinh
van dung tich cuc tri tué vao viéc phan tich, t(fng
hop, danh gid sw viéc xu huéng, ¥ twong, gid thuyét
tr sy quan sat, kinh nghiém, chitng cw, thong tin va
Ii & nham muyc dich xdc dinh dung - sai, tét - xau,
hay - do, hop i - khong hop li, nén - khdng nén, va
rit ra quyét dinh, cach g xir ciia méi cd nhan.
Bai vi trong khai niém TDPP nay, tic gia da cu thé
qué trinh tu duy van dung tich cuc vao viéc phan
tich, tong hop, danh gia su viéc, ¥ tudng tir sy quan
sat, kinh nghiém, bang ching va thong tin ly 1&
nhdm dua ra nhan dinh vé su viée hay cach giai
quyét mot van dé mot cach tuong minh khong
phién dién.

2.2. Mot s diic trung ciia tw duy phé phan

Nhirng nim gin diy di c6 nhiéu coéng trinh
nghién ctru v& TDPP va nhimg dic trung cia
TDPP. Cac nha nghién ctru nhu Paul & cs. (1990)
da tao ra mét danh sach 35 khia canh cua TDPP va
xem TDPP nhu mét théi quen tinh than ma thac
day sy phan anh, né cho phép mot ngudi phat trién
kha nang phan tich, phé binh, ung h$ y tuong va
dua ra két luan. Theo Wade, TDPP c6 8 dic trung
bao g(‘Sm: “Pat cdu hoi; xdc dinh mét van dé; khao
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Sat chitng cit; phdn tich cac gia dinh va cac dinh
kién; tranh Idp ludgn cam tinh, tranh don gian hoa
thai quad; suy xeét cdc dién giai va chdp nhdn sw
ham ho” (Dan theo Chu, 2016). Theo Qing (2013),
TDPP gom cac thanh phan chinh sau: (1) Quan sét,
xem Xét cac thdng tin trong bdi canh cu thé; (2)
Panh gia tinh logic va tinh c6 gia tri cia mot tranh
ludn; (3) Cong nhan céc gia dinh dya trén nhimg co
so nhat dinh; (4) Sir dung ngon ngi rd rang, chinh
xac. Mot trong nhu:ng tac gid ndi tleng nhat vé xay
dung va phat triéen TDPP, Ennis (1993) xac dinh 13
ddc diém cua ngudi c6 TDPP ¢ xu hudng: (1) coi
mo; (2) gitt quan diém (hodc thay d6i quan diém)
khi ching ctr yéu cau; (3) xem xét toan bo tinh
hinh; (4) tim kiém thong tin; (5) tim kiém su chinh
xéc trong thong tin; (6) xur 1y cc phan cua tong thé
phurc tap theo thur tu; (7) tim cac lua chon khac; (8)
tim céac 1y do; (9) tim kiém sy khing dinh 13 rang
ctia van dé; (10) giir trong dau van dé co ban; (11)
sir dung cac ngudn cé uy tin; (12) pht hop véi dic
diém dang xem xét; (13) nhay cam vé6i nhitng tinh
cam va trinh d6 kién thirc cia nguoi khac.

Theo Pao va Nguyén (2014), nhiing dic trung
co ban cua TDPP 1a: Nhan ra va xac dinh ban chét
clia van d&; Quyét dinh cac qua trinh can giai quyét
van dé; Sap Xép trinh tu cac qué trinh thanh mot
chién luoc t6i uu; Quyet dinh thé hién thong tin
nhur thé nao; Suy dién cac moi quan h¢ gilta cac gia
thiét; Lap ban do thé hién cac mdi quan hé giita cac
gia thiét dd néu ra; Ung dung cac gia thiét vao tinh
hudng méi; Phan tmg mot cach c6 hiéu qua dbi véi
cac nhiém vu va cac tinh huéng méi; Diéu chinh co
hiéu qua cho phu hop v6i van dé cin giai quyét;
Lwa chon cach giai quyét vin d& cho phu hop véi
kha ning va hing tha ctia mdi c4 nhan.

Dua trén cac nghién ctru vé diu hiéu cua
TDPP, ching t6i tong hop TDPP cia m5i ca nhan
¢ cac dac trung sau: (1) Suy xét can than, cin
nhic hop Iy cac tlen dé va méi quan hé véi két qua
khi tim hiéu mot vén dé hoac thuc hién mot nhiém
vu; (2) Bé xuat duge cau hoi va van dé quan trong
khi can thiét, dién dat chang mdt cach rd rang va
chinh x&c; (3) Xem xét cac thdng tin khac nhau va
can nhéc chung mot cach than trong voi thai do
hoai nghi tich cuc, ché bién thong tin da c6 thanh
céc thong tin moi dé danh gia tinh chinh xac hop li
ctia cach phat hién van dé, cach giai quyet van dé;
(4) Panh gia dugc cac quan diém va san sang tranh
luan, xac dinh dugc cac tiéu chi danh gia khac nhau
va van dung chung dé danh gia tinh t6i wu cta cac

¥ tudng, cac giai phap giai quyét van dé, chi thyuc
hién d4anh gi khi ma tat ca cac thong tin di duoc
thu thap mot cach ddy du va can nhic ki ludng;
(5) Loai bo dugc nhiing thong tin sai léch va khong
cO lién quan, lién hé¢ mot cach cd hi€u qua voi
nhing cach giai quyét khac cho nhiing van dé phirc
tap; (6) Diéu chinh duoc ¥ kién va cac hoat dong
khi nhitng sy viéc méi dugce tim ra.

2.3. Biéu hién tu duy phé phan cia hoc sinh
thong qua hoc chi dé nhi thirc Newton

Nhi thtre Newton 1a ndi dung HS duoc hoc &
chuong trinh co ban trong sach gido khoa Toan 10
nhung chi dimg lai & khai trién da thirc bac 5, theo
Chuong trinh Gido duc phd thong mén Toan nim
2018, yéu cau cﬁn dat ctia chuyén d& hoc tap nay
la HS khai trlen dugc nhi thirc Newton trong
truong hop tong quat va hé s6 trong khai trién
dugc xac dinh bang cach dung tam gidc Pascal
hodc van dung to hop, xac dinh dugc cac hé sb
trong nhi thitc Newton thong qua tam giac Pascal,
xac dinh dugc hé sb6 cua x¥ trong khai trién
(ax + b)™ thanh da thirc, tir 46 ung dung cua viéc
khai trién nhi thic duoc trinh bay phong phu
thong qua nhiéu dang bai tap.

Trén co so nghién ctru li luan vé khai niém,
dac trung cia TDPP va ndi dung, yéu clu can dat
clia chii dé Nhj thirc Newton (Chuyén dé hoc tap
Toan 10), chung t6i dé xuat mot sé biéu hién TDPP
ctia HS trong qué trinh hoc chu dé nay nhu sau:

- HS suy xét, cin nhic dugc cac mbi lién hé
trong chui d& Nhi thirc Newton khi tim hiéu van d&
hodc khi thuc hién nhiém vu.

- HS dét dugc nhing cau hoi c6 y nghia d6i
v6i van dé toan hoc duoc dat ra lién quan dén kién
thure chu dé Nhi thirc Newton.

- HS tim kiém va 1am rd duoc cac can clr cua
ting 1ap luan khi giai quyét Van de, danh gia duoc
tinh hop li cua cach giai quyét van dé lién quan dén
chui @& Nhj thirc Newton.

- HS tim toi va dé xuit duoc cac hudng giai
khac nhau cta cung mot bai toan, danh gia va dua
ra dugc phuong 4n téi wu trong chi dé Nhi thirc
Newton.

- HS nhin nhan, kiém tra lai 16 giai nhan ra
nhitng thiéu sot, sai 1am va sira chira dugc nhitng
sai 1am trong 1ap luan cua 10i giai toan vé chu dé
Nhi thirc Newton.
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2.4. Thyc trang nhén thirc ciia hoc sinh vé
tw duy phé phan trong hgc tip mon Toan &
truong trung hoc pho théng

Chung t6i tién hanh khao sat ngau nhién 184
HS 16p 10 truong THPT tai thanh phd Vinh Long,
tinh Vinh Long (gbm 105 HS cac 16p khong
chuyén Toan ctia truong THPT chuyén Nguyén
Binh Khiém va 79 HS truong THPT Luu Van Liét)
vé thuc trang rén luyén TDPP thong qua day hoc
moén Toan va nhitng kho khan ma cac em gap phai
trong qua trinh hoc chii ¢& Nhij thirc Newton. Bang
khao sat gdm 13 cau hoi c6 cac cau tra 10i danh gia
voi 4 mic d0 (Khong bao gio, Thinh thoang,
Thudng xuyén, Rat thuong xuyén) xoay quanh
nhén thurc ciia nguoi hoc vé TDPP, muc do tiép can
cac hoat dong day hoc theo huéng rén luyén TDPP,
nhitng biéu hién ciia TDPP ctia HS va nhiing kho
khan, sai 1dam ma HS thudng gip khi hoc chii dé
Nhi thirc Newton.

Két qua khao sat cho thay co 52/184 (28,3%)
HS chua bao gio thyc hién thuyét trinh va 90/184
(48,9%) HS thinh thoang c6 thuyét trinh va tra 10
cac cau hoi phan bién. C6 81/184 (44%) HS chua
bao gid hoac thinh thodng moi giai mot bai toan
bang nhiéu cach va so sanh tinh t6i wu cia cac cach
giai. V6i chu dé& Nhi thirc Newton HS hay nham
14n khai niém vé hé sb va sd hang va khi giai xong
bai todn HS khong nhén ra va sua chita dugc sai
1Am mic phai. Qua khao sat, chung t6i nhan thiy
HS con han ché trong cac hoat dong thuyét trinh co
phan bién, nhin nhan van dé & cac goc do khac
nhau, phat hién va khic phuc dugc nhiing sai 1am
méc phai. Trén co s& 1y luan va thue tién trong day
hoc chi @& Nhj thirc Newton chung toi dé xuit mot
s0 bién phap rén luyén TDPP cho HS nhu sau.

2.5. Bién phap suw pham reén luyén tw duy
phé phan cho hoc sinh qua day hoc chii d@é nhij
thirc Newton - Chuyén dé hoc tip Toan 10

2.5.1. Rén luyén cho hoc sinh cdch phan hoi,
dat cdu hoi trong qud trinh suy xét, tim kzem nhirng
can cit ciia timg ldp ludn khi gidi quyét van dé ve
nhi thitc Newton

a. Muc dich cua bién phap

Bién phap giup HS cach phan hoi, dat cdu hoi
cho ban than, cho ngudi khac va suy xét dé tra 10i
dugc cau hoi khi lap luan, giai quyét van dé, st
dung dugc cac phuong phap lap luén, quy nap va
suy dién dé hiéu dugc nhitng cach thirc khac nhau
trong viéc giai quyét vin d&. Bién phap ciing gop
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phan 1am sing t6 va giai quyét nhimg thic mic,
nhing hoai nghi vé cac kha ning co thé xay ra ddi
v6i mot gia thuyét.

b. Cach thirc thuc hién bién phdp

Buwée 1. GV tao tinh huéng day hoc goi vén dé,
hudng dan HS cach dat cau hoi phat hién, nhan ra
van dé€ can giai quy€t hodc nhiém vu can thuc hién.

Buée 2. GV huéng dan HS dit ciu héi phan
tich van dé can gidi quyét nham tim ra cach thuc
giai quyét van dé hodac nhiém vu can thyc hién,
huéng dan HS chi ra cac budc 1ap ludn, cac can ci
de giai quyét van de.

Bude 3. GV hudng dan HS dit cau hoi danh
gia cach thuc giai quyet van de, khai thac va dao
sau kién thuc, tri thirc phuong phap qua tinh hudng.

Trong tién trinh thuc hién cac budc, GV can
chu trong rén luyén cho HS cach phan hoi nhiing
van dé chua hiéu hoac hiéu chua ro, dat cau hoi bat
dau bang cac tir dé hdi nhu: Lam gi?, Cai gi?, Tai
sao?, Nhu theé nao?, Lam thé nao?; giai thich va giai
quyet duge cac van dé don gian, kho; dien dat duoc
cac ndi dung, y tuong theo cach hiéu ciia minh.

C. Vi du minh hoa

Vi du 1. Day hoc nhi thirc Newton

Buéc 1. GV tao tinh hudng day hoc goi vén
dé, huéng dan HS cach dit cau hoi phat hién, nhan
ra van dé can giai quyét hodc nhiém vu can thuc
hién. GV yéu cau HS khai trién cac hang dang thirc
d3 biét (a + b), (a + b)?, (a + b)3.

GV dinh hudng cho HS nhin nhan véan dé theo
nhiéu khia canh, cu thé 1a nhin nhan vén dé dai sb
thong qua goéc nhin hinh hoc. Yéu cau HS giai
thich, 1ap luan vé cach hiéu ctua minh vé cach biéu
din hinh hoc cho cic hang dang thirc quen thudc.

[a-b]l = a + B
(@b = + 2ah + '
1 l =1 :
@+’ = £ 3ap®  + B

o

G'%ﬁ

la+b) = -ﬂab-ﬁab—dab—

%o

Hinh 1. Hinh anh tryc quan mé ta khai trién nhi
thirc Newton véin =1, 2, 3, 4.
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HS tu dat cdu hoi trong truong hop n > 5
khai trién cua (a + b)™ nhu thé nao, HS nhén ra
van dé can tim cong thirc khai trién (a + b)™ Véi n
1a s6 nguyén duong bit ky.

Ttr céc truong hop cu thé, GV yéu cau HS dat
cac cau hoi 1am rd khai trién (a + b)™ va tra 10i cac
cau hoi do vao bang cau hoi.

Bang 1. Dy Kién cdu héi va cau tra 16 ciia hoc sinh & buéce 1

Cau hoi

Cau tra loi

+ Khai trién c6 bao nhiéu hang tir?

+ S6 mil cua a tir trai sang phai nhu thé nao?

+ S6 mil ctia b tir trai sang phai nhu thé nao?

+ S mil cua a va b & mdi hang tir c6 mdi lién hé
gi?

+ Hé s6 mdi hang tir dugc tinh theo quy luit nao?

+ Khai trién co n + 1 hang tu.
+S6 mil cia a giam dan.
+ S6 mii ctia b ting dan.

+ Tong s6 mii ciia a va b & mdi hang tir luén bang
n.

Cau hoi vé hé sb cua mdi hang t, HS chua tra
101 duoc, van dé can giai quyét chuyén sang tim hé
s6 ctia mdi hang tir.

Budée 2. GV huong dan HS dét cau hoéi phan
tich van de can giai quyét nhiam tim ra cach thic
giai quyet van d¢ hodc nhiém vu can thuc hién,
hudng dan HS chi ra cac bude 18p luén, cac can ctr
dé giai quyét van dé.

GV yéu cau HS viét lai tam giac Pascal dudi
dang s6 t6 hop cua tap hop, tir d6 du doan cong

thirc khai trién (a + b)™ véi n 1a s6 nguyén duong
bat ky.

HS dy  doan (a+b)" = Cla™ +
cla®1b+...+Cka™*bk+... +Cb™

GV yéu cau HS dit cac cau hoi va trd 10i cac
cau hoi dé tim ra phuong thiic ching minh dang
thirc trén va lam ré cén cr cho ting 1ap luan vao
bang cau hoi.

Bang 2. Dy ki€n ciu héi va ciu tra 1oi ciia hoc sinh & buédc 2

Cau héi

Cau tra 16i

+ Piéu can chirg minh la gi?

+ Véi n 1a s6 nguyén duong bat ky, ta co

(a+b)*=Cla™+ Cra™tb+...+C tab™ 1 + CI D",

+ Chimng minh tryc tiép, chimng minh phan ching, chimg minh

+ C6 cdc phuong phap chimg minh 94y Nap-
ménh dé nao?

+ Su dung phuong phap chung minh
nao? Vi sao?

+ Bude co s6, kiém tra v6i n béng
bao nhiéu?

+ Gia thiét quy nap la gi?

+ Phuong phap chimg minh quy nap toan hoc, vi phat biéu
ménh dé can ching minh ding véi moi s6 nguyén duong n.

+Vsin=1,(a+b)! =a+b=_Cla+Clb.
+Vé6in=m(m e N*) tacéd
(a+b)™ =Cla™+ CrLa™ 1b+...+C " tap™ 1 + cp™

+ Can chimg minh

+ Can chimg minh diéu gi?

(a+ b)ym*!

=Coa™t + Cl L a™b+. . +C L ab™

m+1;m+1
+ 1 b

+ Cac can cuor
(a+b)™=Cla™+ Cra™ tb+...+C " tab™ 1 + CmH™

+ Can ctr nao dé tir gia thiét quy nap
ta c6 di€u can chung minh 1a dung?

(a+b)™ = (a+b)™(a+ b); Ck + cktt = ckt1:

€= 1=ChuusCl =1 = Cit.
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Véi cac cau tra 161, GV yéu cau HS chimg
minh cong thirc khai trién.

Bude 3. GV huéng dan HS dit cau hoi danh
gia cach thirc giai quyét van dé, khai thac va dao
sau kién thirc, tri thirc phuong phap qua tinh huéng.

GV yéu cau HS dit cac cau hoi va tra 1i cac
ciu hoi tim duong 161 giai bai toan khai trién nhi
thirc sau bang hai cach (sir dung tam giac Pascal va

cong thirc khai trién nhi thirc Newton). Tir 6 dénh
gia tinh t6i uu cta hai phuong phép trén.

Bai toan: Xét khai trién (2 + x)™

a) Hay viét khai trién nhi thirc trén thanh da
thiac khin = 6?

b) Hiy tim hé s6 cua x'°°° khai trién (2 +
x)" khin = 2023?

Bang 3. Dy kién cdu héi va cu tra 19i ciia hoc sinh ¢ buéc 3

Cau hoi

Cau tra loi

+ Phuong phap st dung tam giac Pascal co
giai duoc cau a hay khong?

+ Phuong phap sir dung cong thirc khai trién
Newton c6 giai dugc cau a hay khong?

+ Phuong phép st dung tam giac Pascal c6
giai duoc cau b hay khong?

+ Phuong phap sir dung cong thie khai trién
Newton c6 giai duoc cau b hay khong?

+ Hay danh gia tinh toi uu cua hai phuong
phép trén trong viéc khai trién nhi thirc?

+ Giai quyét dugc, nhung phai viét tam giac Pascal toi
hang thae n = 6.

+ Giai quyét dugc va giai quyét twong d6i nhanh.

+ Khong kha thi vi kho c6 thé viét dugc tam giac Pascal
t6i hang n = 2023.

+ Thong qua s hang tong quat cta khai trién, hoan toan
tim nhanh hé so cta x

1000 l1a 21023 ClOOO

+ Phuong phap st dung cong thirc khai trién Newton
t6i wu hon vi khai trién nhanh hon va viéc tim hé sb cua
bién d& dang hon khi sir dung tam giac Pascal.

Phan tich biéu hién TDPP: HS nhin nhin
vAn dé vé6i nhiéu goc nhin khac nhau, HS dat duoc
nhitng cau hoi ¢ ¥ nghia trong phan tich d& bai,
trong tim dwdng 16i chimg minh va trong kiém
nghiém kién thirc ctia ban than, danh gia tinh t6i wu
clia cac giai phap vé chi dé Nhi thirc Newton. HS
c6 TDPP s& xem viéc dit cau hoi trude van dé can
giai quyét va tra 101 cdc cau hoi dé dan dén két qua
can tim kiém 14 cén thlet déng quan tam. Do do,
rén luyén TDPP luén gan lién véi viée rén luyén
cach dat cau hoi.

2.5.2. Ren luyén cho hoc sinh tim toi cac
hieomg gidai quyét khdc nhau ciia mot van dé, phan
tich va danh gid dwoc phirong dn t6i wu trong day
hoc chu ae Nhi thure Newton

a. Muc dich cua bién phap

Muc dich cua bién phap nay gitip HS c6 cach
nhin da chiéu, toan dién, biét phan tich, chuyén
hudéng suy nghi khi gdp mot bai toan dé khai thac
van dé theo nhiéu hudng khac nhau, tir d6 tim
dugc nhiéu 101 giai cho mot bai toan va danh gia
dugc uu dlem nhuoc diém cua timg 161 giai, gop
phan phét trién tu duy cho hoc sinh theo chiéu
rong va chidu sau.

b. Cach thirc thuc hién bién phdap
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Bude 1. GV lya chon va thiét ké tinh huéng
day hoc co thé tiép can nhiéu hudéng khac nhau
(co thé 1a mot bai tap toan co nhiéu cach gidi, mot
khai niém, tinh chat v&i nhiéu hinh thac dién dat
khac nhau).

Buéce 2. GV dinh huéng, din dit HS phat
hién cach giai quyét vin dé voi nhiéu cach thirc
khac nhau.

Bwoc 3. GV goi mo HS danh gia uvu nhugc
diém cua timg cach giai quyét van dé, mo rong va
khai thac img dung ctia cach giai quyét van de.

Trong tién trinh thuc hién cac budc, GV cha
trong dinh hudng HS nhén ra su khac biét cua hai
d6i tuong, van dé toan hoc, phan biét ddi tuong
toan hoc nay véi ddi twong khac trong cha dé& Nhj
thirc Newton (hé $6, sb hang, s6 mi, lily thira, ...),
phat hién duoc mdi quan hé giira cac yéu td ciia hai
hay nhiéu d6i tuong toan hoc (lién hé gitra cac hé
s6 db6i xtmg, lién hé giita s6 md, liy thira,...), tir d6
giap HS xem xét va nhan dinh tinh dtng hodc sai
ctia van dé, xac dinh va lya chon dugc nhitng diém
chinh, diém ndi bat cua cach giai quyét van dé.

C. Vi du minh hoa

Vi du 2. Day hoc tinh chat ciia C¥

o Cf = C*(0 < k < n) (Tinh d6i xting).
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e Ck+Ckt=cCk (1 <k<n)Hethic
Pascal).
Xét ménh dé: Vi moi sb tu nhién k,n thoa
man (0 < k < n)taludnco Cf = cr*.
Bu’a'g 1.’ GV lya c‘h,on, thiét ké tinh huéng day
hoc co thé tiep can nhiéu huong khac nhau
GV yéu cau HS quan sat 3 dong dau, hoan
thanh tiép 2 dong cuoi theo mau:
(a+b)=a+b=Cla+Cib
(a + b)? = a? + 2ab + b?
= CYa? + C}ab + C$b
(a + b)® = a® + 3a?b + 3ab? + b®
= C2a® + C}a?b + Ciab?
+ C3b3
(a + b)* = a* + 4a®b + 6a%b? + 4ab3+b* = --
(a +b)® = a® + 5a*b + 10a3b? + 10a?b3
+ 5ab* + b = -
So sanh cac gia tri cua CY vé6i Cf; C1 voi C3;
Cs véi Cg; CZ v6i C3. Nhan xét hé so khai trién
cua so hang cach déu so hang dau va so hang cuoi?
Du doan gia tri C¥ v6i 2% (0 < k < n)?

Du kién HS du dodn Cck =cn- k(O <k<n),
phat hién duoc mdi quan hé giira cac yéu td cua hai
hay nhiéu dbi tuong toan hoc.

Buéc 2. GV dinh hwong, din dit HS phat
hién cach gidi quyet van dé voi nhiéu cdch thirc
khac nhau.

e Cdch tiép cdn thir nhat

GV: Nhén xét hai vé dang thirc can chung
minh, hdy lién tudng dén cong thic lién quan nao?
Hay de xuat phuong phap chung minh?

HS: Cong thirc tinh sO to hop. Dé xuat cach

chimg minh bang cach su dung cong thuc tinh s6 to
hop dé bién ddi vé trai bang vé phai.

Str dung cong thic t6 hop
n!

n-k — : —
VGi 0 <k <n,taco Cl ERsTTam—y

n! _ k
(n-k)'k! Cn
HS xéac dinh va lgya chon dugc nhing diém
chinh, dlem ndi bat cua cach gidi quyét van dé theo
cach tiép can nay la cong thirc t6 hop.

e Cdch tiép cdn thir hai

GV yéu cau HS nhéc lai khai ni¢m to hop.
Hay thyc hién bai toan chon ra k phan tur tir tap hop
n phan tir (0 < k < n) bang hai cach: Cach chon

tryc tiép ra k phan tir tir tap hop n phan tir va céch
gitr lai n — k phan tir tir tap hop n phan ta? T do6
dé xuat phuong phap ching minh dang thic trén?

HS: Chon tryc tiép ra k phan tu tir tap hop n
phan tor c6 Ck cach. Va gitr lai n — k phan tor tir
tap hop n phan tir c6 C?~¥. Do hai cach dém trén 1a
dap 4n cua cling mot bai todn nén C¥ = CFk,

HS xac dinh va lya chon duogc diém chinh,
dlem ndi bat ctia cach giai quyet Van dé theo cach
tiép can nay 1a dinh nghia vé sd to hop dugc xay
dung trén phép dém.

e Cdch tiép cdn thit ba

GV: Can cu vao cach phat biéu bai toan ding
voi moi o tu nhién k,n théa man (0 < k <n),
hay dé xuat mot cach chiing minh dang thirc trén?

HS: Chimg minh bang phuong phap quy nap
toan hoc.

+Véin = 0, ding thirc ding.

+ Gia sir khang dinh ding voi n =m(m €
N), tic 1a Ck = ¢ (0 < k < m).

Ta chang minh ménh dé ding véi n = m + 1.

That vay, v6i k =m + 1 khiang dinh dung.
Xét0 <k <m,taco

m+1 m+1
Ckyq = ck = ck
m+l oy — k+1m m—k+1

= Cyik

Khang dinh ding véin = m + 1.
Vay, Ck = c%(0 < k < n).

HS xéc dinh dugc diém chinh, diém noi bat
ctia cach giai quyét van dé theo cach tiép can nay la
cach thirc phat biéu ménh dé gan giii v6i phuong
phép chirng minh quy nap toan hoc.

Budc 3. GV goi mo HS danh gid wu nhuoc
diém ciia thg cdch giai quyét vin de mo rong vd
khai thac ung dung cia cdch gidi quyét vin de.

GV yéu cau HS trinh bay wu nhuoc diém cia
ting cach giai va nhan xét tinh téi wu mot cach giai
ung véi bai toan nay

Két qua du kién: HS nhan xét 1o giai 1 ngan
gon d& tiép can hon, 10i giai 2 mang tinh doc dao
hon vi ¢6 cch nhin mot van dé & hai khia canh,
cach giai 3 mang tinh tong quat hon.

GV: Tu cac cach giai trén, hdy tim cach giai
phi hop v6i bai toan “Chimg minh rang: CK +
Ck~1 =k, (1 < k < n)(Hg thic Pascal)”.
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HS: Cach giai 1 va 3 c6 qua trinh bién doi
biéu thirc phtic tap hon, cach giai 2 tdi wu hon khi
xdy mot bai toan dém nhu sau:

Xét tap hop A ¢6 n + 1 phan tir phan biét. S6
cach lay ra k phan tir tirn + 1 phan tir cia tap A 1a
Ck. .. Gia sir x 1a mot phan tir cua tap A. S6 cach
lay ra k phan tir cia A khong chaa x 1a CX; sb cach
lay ra k phan tir caa A ludn chira x 12 C¥~1. Do d6
ta phai c6 C¥,, = CF + Ck 1.

Phin tich biéu hi¢gn TDPP: HS c6 quan tam
dén vin dé& va mong mudn c6 dugc 10i giai dap
thoa dang bﬁng cach thuc hién cac hoat dong tich
cuc tim cac loi giai khac nhau, tich cuc trao dbi
lién quan dén cac cach giai toan gbp phan rén luyén
cho HS ¢6 cach nhin da chiéu, khong phién dién,
¢6 1ap luan khi danh gia voi thai do cong bang
khach quan.

2.5.3. Té chitc cac budi thdo ludn, tranh ludn
phdn tich tinh hai mdt ciia van dé trong qud trinh
day hoc chu dé nhi thirc Newton

a. Muc dich cua bién phap

Bién phap giiip HS thu thap cac y kién khéc
nhau (dGng-sai, tét-xau, hay-do) vé van dé tranh
ludn va danh gia dugc nhitng thong tin li€n quan,
tom tat nhimng y tuong dé giai thich van dé mot
cach ¢ hiéu qua, kiém tra tinh phu hop va dua ra
nhing két luan, tir d6 rén luyén HS k¥ ning trién
khai cac 1ap luan hop 1y, bang chung thuyét phuc;
dong thoi tang cuong sy tu tin va kha nang ung
bién, k¥ ning sip xép va trinh bay thong tin.

b. Cdach thirc thuc hién bién phdp

Buée 1. Chuin bi: GV lwa chon ndi dung,
thiét ké cac cau hoi, vin dé thao luan, chon cac
nhom bao cao va nhom phan bién ciing van dé.

Buéc 2. Thao luan trén 16p: GV t6 chirc hoat
dong thao luan c6 thé két hop van dung ky thuat
day hoc 3-2-1, yéu cAu nhom phéan bién chi ra it
nhét 3 vu diém cta nhom trinh bay, 2 han ché va
dat it nhét 1 cau hoi vé van dé dang thao luan. Du
kién thoi gian thao luan va san pham ctia nhom,
phan cong bao cao va nhom phan bién.

Budre 3. Tong két: GV t chiic cho HS thé ché
hoéa kién thtrc thu duge.

Trong cach thuc td chuc thuc hién bién phap
nay, chung t6i tién hanh c6 sy khac biét voi viée t6
chutrc thao luan, tranh luan trén 16p thong thuong &
chd: ngoai cac nhoém tranh ludn can dién dat duoc
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cac ndi dung, ¥ tudng cua nhom; giai thich va giai
quyét dugc cac van dé don gian, kho trong van dé
dugc phén cong, tra 101 du y cac cau hoi tor nhom
HS khéc’, cﬁ}l héi gﬁa GV, HS con biég phan hoi
nhitng van d€ da hiéu, chua hiéu hodc hiéu chua rd
sau khi cac nhém khac trinh bay.

C. Vi du minh hoa

Vi du 3. Ching minh ring
Con+ C2y + Cop + -+ C21

=Cy, + CZn +C3p + -+ CEL
Ap dung: Tim s nguyén duong n théa min
Ciy+ C3, 4+ C3y + -+ C21 = 2048.

Buoc 1. Gido vién lya chon ngi dung, thiét ké
cac cau hoi thao ludn

GV yéu cau HS tinh cac tong

M, = ng021 + Clo21 + Ciop1 + Clop1+..- +C3051
My = C2o21 — 2C3021 + 2% a4
— 23C3yy +... —22021 (2021
HS lién hé dén khai trién nhi thirc Newton
(a+b)*=Cla™+ Cla™ tb+...+CF Lap™
+ Ctb™.

+Véitong My thia = 1,b = 1,n = 2021, do
do M, = 22021,

+ Voi tong M, thi a=1,b=—-2 va n=
2021,dodo M, = (1 —2)?021 = —1,

GV dé xuat cac téng co chi sé k 1¢ hodc chan:
Tinh S; = CZn +C3, +Coy + -+ CEVL
Sy = Co, + C2, + Cip+.. +CZn , S0 sanh S;, S,.
Ap dung két qua tim duoc tim sé nguyén duong n
thoa man C3, + C3, + C3, + -+ C2"~1 = 2048.

Buée 2. Gido vién t6 chirc hoat dong thao
lugn va bao cdo co hai logi hinh nhom hoc tap:
Nhém trinh bay vin d@é va nhém phan bién.

GV chia 16p thanh 4 nhém nho (du kién nhém
1, nhém 3 trinh bay san phdm, nhom 2 va nhom 4
la nhém phan bién), thao ludn nhom 5 phat va ghi
két qua vao bang phu. GV goi 2 nhém cir dai dién
lan luot bao cao két qua, khi mdi mot nhom bao
€a0 Cac nhom con lai sau khi nghe nhém ban bao
c4o xong s& néu 3 diém manh ciia nhém vira bao
c4o, 2 han ché va dit 1 cau hoi phat trién vé van dé
(s6 luong ¥ kién nhan xét c6 thé didu chinh cho
phu hop).

HS thao luan, du kién két qua cua nhom
nhu sau
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n _— (1 + 1)271.
=Cl, +Cl, +C2, +C3, +
+ c2n-1 4 czn
_ _1\2n — 0 _ 1 2 _
0= (1 1) - C2n CZn + CZn
_ r2n-1 + CZn
2n 2n

c3, +

Suy ra
220 —0=2(C3 + C3 + C3p + -+ CZ7)
hay §; = 221

220 4 0 =2(CY, + C2, + Cgy + -+ C2Y)
hay S, = 22n-1

Vay §; =221 =5,

Do d6 Cl,+C3 +C5++CH 1=
2048 © 221 = 2048 © 21 =2l o n=6.

Du kién hoat dong ciia nhém phan bién

- Céc nhém nhan xét 3 vu diém va 2 han ché
xoay quanh két qua bai toan, cach trinh bay khai
trién, quy trinh giai bai tap dang toan g dung nhi
thirc Newton trong giai cac bai toan vé tong cua
day cac s (quy trinh da du cac truong hop chua?
Kién thic trong d6 dung khong? Cac 18i thuong
gap?...), phong cach trinh bay bao cao cia thanh
vién nhom.

- Vé cau hoi

Bang 4. Dy ki€n ciu héi ctia nhém phan bién va cau tra loi

Cau héi ciia nhém phan bién

Cau tra loi

Néu cach xac dinh céc so a,b,n trong khai
trién nhi thirc Newton can stir dung?

n xuat hién trong cong thic t6 hop, a 1a s6 cé liy
thura giam dan, b 1a so co Iy thira tang dan.

Néu chi s6 k chay lién tuc tir 0 dén n thi tong duoc dé

Khi nao st dung (a+ b)™ hoac (a—b)"
hodc ca hai khai trién trén?

cép la (a + b)™ hodc (a — b)", néu k chi nhan chi )
1€ hodc chan thi dung ca hai véi lién két véi nhau boi

phép toan cong hoac trur.

Buwéc 3. GV t6 chire cho HS thé ché héa kién
thire thu dwoc

GV dat van dé vé bai toan ung dung nhi thuc
Newton trong giai cac bai toan v€ tong cua day
céac s0?

HS thong nhit chung cac budc

i) Xac dinh a,b,n trong khai trién nhi thic
Newton

(a+b)*=Cla™+ Cla™ b +
CZa™2b%+...+CI tab™ 1 + CIH"

¢6 lién quan dén viéc giai toan.

ii) Hoan chinh khai trién

+ Néu chi s6 k chay lién tuc tir 0 dén n thi
tong duoc dé cap la (a + b)™.

+ Néu chi s6 k nhan gi tri chin thi téng dugc

N n —p\n
d& cgp 1 LD
+ Néu chi s6 k nhan gia tri 1¢ thi tong duoc dé
(a+b)"—(a—-b)"
—

iii) Két luan theo yéu cau bai toan.

Phén tich biéu hi¢gn TDPP: HS rén luyén
duoc k¥ nang dat cau hoi, HS thuc hién cac thao
tac phﬁn‘ tich, rat ra két ludn dén vige thao luan
nhom, dong thoi HS bat bd cac y kién vdi vang,

ap la

dua ra két qua chung ctia nhom dén khi phan bién
v6i nhom ban déu thé hién nhitng ddc trung cua
ngudi ¢c6 TDPP. Qua hoat dong cho thay HS biét
cach nhin nhan vu diém cua nhém ban, théy duoc
khuyét diém va c6 trao ddi nhiing thic méic vé van
dé dang duoc dé cép.

Ngoai ra, GV cin c6 bién phap hudng dan
va rén luyén cho HS suy xét, can nhic duoc vé
cac mdi lién hé trong chu dé Nhij thirc Newton
khi tim hiéu van dé hodc khi thuc hién nhiém vu
va bién phap rén luyén cho HS suy xét, lién hé
dugc kién thuc toan hoc & chu dé Nhi thirc
Newton vao ng dung giai quyét van dé lién mon
hodc van dé thuc tién.

3. Két luan

Trong bai viét nay chung toi di tong hop cac
quan diém vé TDPP, biéu hién ciia TDPP va mot
sO bién phap rén luyén TDPP thong qua day hoc
cha dé Nhj thirc Newton- Chuyén dé hoc tap Toan
10. Céc bién phép xoay quanh viéc rén luyén ky
nang dit cdu hoi, kha nang nhin nhan van dé ¢ nhin
khia canh, k¥ nang 1ap luan va danh gia c6 cén cu.
Nhitng bién phap di néu s& gop phan gitp HS rén
luyén TDPP, cai thién ky nang giai quyét va danh
gia van dé mdt cach toan dién. Vi vay, ching tdi
khuyén nghi rang GV khéng chi thiét ké noi dung
day hoc cho HS chiém linh tri thitc ma quan trong
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cé}n day cho HS cach hoc, cach danh gia suy xét
van dé dé cac em co thé phat trién nang luc, tu hoc
sudt doi gép phan thuc hién tot muc tiéu gido duc
toan cuia chuong trinh 2018.
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