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MOT SO PHUONG THUC PHAT TRIEN BAI TOAN MOI
TU CAC BAI TOAN TRONG SACH GIAO KHOA TOAN 4 -5

e GS,TS. Pao Tam®, ThS. Lam Van Hiéu®

Tém tit

Bai viét lam sdng t6 khdi niém vé phdt trién bai todn méi, ¥ nghia ciia viéc phat trién bai todn méi
doi véi viéc gido duc toan hoc cho hoc sinh tiéu hoc qua cdc binh dién sau day: Tao co hgi dé hoc sinh
biét khdo sdt cdc bai todn trong sach gido khoa, nho cdc hoat ddng phan tich, tong hop, so sanh, khdi
qudt héa dé phat trién bai todn méi. Cdc hoat déng nay dwoc diéu chinh béi moi quan hé giiva cdi chung
va cdi riéng; Phdt trién bdi todn méi nho lra chon néi dung va hinh thirc theo cdc huwéng phit hop khdc
nhau va két hop véi viéc sir dung phép twong tw; Tim toi bai todn méi nho sie dung moi quan hé nhan qua.

Tw khoa: bai toan, bai todan mai, phan tich, t(fng hop, so sanh, khai quat hoa, twong tu.

1. Mé diu

Khai thac cac bai toan da giai trong sach gido
khoa (SGK) dé phat trién bai toan mdi nham giup
hoc sinh (HS) boi dudng nang lyc huy dong kién
thirc, nang lyc quy la vé quen va nang luc doc lap
suy ngh1 dé phat hién va giai quyét van d&, qua d6
phat trién ¢ cac em kha ning ti hoc. Khi HS biét
nhin nhan bai toan dudi nhiéu goc do khac nhau
thi s& c6 dugc cach nhin tong quat vé bai toan,
tir 46 HS biét cach sang tao nén bai toan méi tir
bai toan trong SGK. Viéc tao co hdi cho HS hoat
d6ng phat trién bai toan méi tir cac bai toan trong
SGK s& gop phan phat trién nang luc tu duy cua
HS, déc biét 1a nang luc phat hién véan dé va cach
giai quyét van dé. Cac ning lyc nay di duoc nhin
manh trong hoi thao quéc té Viét Nam - Pan Mach
vé Giao duc Toan hoc theo hudng tiép cin ning
luc duoge td chire tai Vién Khoa hoc Gido duc Viét
Nam nam 2014 [3].

2. N¢i dung

2.1. Thuat ngir, ki hiéu

Phat trién bai toan méi dugc hiéu 1a xudt phat
tor mot bai toan trong SGK nho van dung tu tudng
day hoc tur kién thirc da c6 dé xuét cai méi, thong
qua cac hoat dong: phan tich, tong hop, so sanh,
tuong tu, khai quat héa ma HS dy doan bai toan
tuong tu, bai toan tong quat hodc bai toan nguoc
v6i bai toan ban dau. Néu dugc kiém chimg ding
thi cac bai todn md&i tim duoc chinh 1a bai toan duoc
phat trién tir bai toan ban dau.

2.2. Pinh hwéng dé ra ciac phwong thirc phat
trién bai toan méi

® Truong Pai hoc Vinh.
" Trudng Tiéu hoc “A” Vinh My, An Giang.

Céc phuong thie dua ra dugc dy tinh tir nén
tang li luan vé d6i méi day hoc toén trong giai doan
hién nay theo hudng tao co héi luyén tap cho HS
céc hoat ddng nham bdi dudng cac ning lyc sau
day trong giao duc toan hoc:

- Ning lyc phét hién van d& va cach giai quyét
van dé: nang lyc ndy s& duoc phét trién thong qua
cac hoat dong khao sat cac truong hop rleng (hoat
d6ng phan tich, so sanh, khai quat hoa dé phat trién
bai toan mai).

- Nang luc khai thac cac bai toan m¢ thong
qua xem xét cac mdi quan hé trung gian.

- Ning luc giao tiép dé mo rong kha ning phat
trién cac bai toan méi nho sir dung cac bai toan ma:
nang lyc nay dugc phat trién thong qua hoat dong
nhom dé HS phdi hop cting nhau phat hién va giai
quyét van dé cua bai todn mé trong SGK dé xuét
nén bai toan mai.

2.3. Cac phuong thirc phat trién bai toAn méi

2.3.1. Phwong thirc 1: Bién déi cdc bai todn
trong SGK thanh cdc bai todn mé dé HS khao sat
phat hién kién thirc méi

a. Y nghia ciia phwong thirc

Ta biét rang khi HS 1am viéc voi bai toan mé
ho giip mau thudn, chuéng ngai su pham 1a chua
biét str dung tri thirc va kinh nghiém da co6 dé giai
quyét véan dé trong bai toan. Tu do, hoat dong lam
sang to cac thudc tinh trong bai todn mdi doi hoéi
HS phai du doan, thu nghi¢m, tim toi cach giai
quyét, diéu do s& tang cudong kha ning thyc hanh
phat hién van dé cua HS.

b. Cach thuc hién

Chung ta c6 thé 1am sang t6 phuong thirc nay
qua vi du sau:
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Vi du 1. HS di biét duong thang ndi mot dinh
véi trung diém cua canh ddi dién chia d6i dién tich
clia tam gidc. HS biét didu d6 13 vi hai tam giac
nay c6 chung duong cao va do dai canh day bang
nhau (Hinh 1).

/AM
B H M c

Hinh 1

Tir d6 c6 thé dé xuat cac bai toan md sau:

Bii todn 1.1. Cho tam giac ABC lay diém M
va N trén canh BC sao cho BM = MN = NC (Hinh
2). Hay so sanh dién tich hinh tam gidc ABM va
di¢n tich hinh tam giac ABC.

Bii todn 1.2. Cho tam giac ABC lay diém M
va N trén canh BC sao cho BM = MN = NC (Hinh
2). Hay so sanh dién tich hinh tam gidc ABM va
di¢n tich hinh tam giac AMC.

/\
B M N C

Hinh 2

Bai todn 1.3. Cho tam giac ABC. Goi M, N
lan luot 1a trung diém cua canh AB va canh AC
(Hinh 3). Hay so sanh dién tich cua tam giac AMN
va dién tich tam giac ABC.
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2.3.2. Phuong thiec 2: Tao co hgi cho HS khdai
quat héa cdc bai todn trong SGK dé kién tao nén
bai toan moi

a. Y nghia ciia phwong thirc

- Khai thac mdi quan hé giita cai chung va
céi riéng trong triét hoc duy vat bién chtng. Thu
nhat, mot cai riéng c6 thé nam trong nhiéu cai
chung khac nhau tir d6 c6 thé c6 nhiéu hudéng mé
rong bai toan. Mat khac, mot cai chung co6 thé nim
trong nhiéu cai riéng do d6 c6 thé xuét phat tir viéc
khao sat nhiéu truong hop riéng thong qua d6 HS
khai quat hoa thanh bai toan tong quat (cai chung)
bao tram. Do vdy, viéc tao co hoi dé HS khai quat
hoa cac bai toan trong SGK (truong hop rleng) dé
kién tao nén bai toan méi (tong quat hon) nham
phat hién tri thire mai va dé chuing minh mot ménh
dé trong truong hop cu thé thi ngudi ta tim cach
chtng minh trong trudng hop tong quat rdi sau do
dac bi¢t hoa [7, tr. 49].

- Khi HS luyén tap phat trién bai toAn méi theo
phuong thire nay thi gido vién (GV) ¢6 thé rén cho
HS phan tich, so sanh, tong hop, khai quat hoa. ..
D6 chinh 1a GV di gian tiép rén cho HS tr duy
logic, tw duy bién chung, tw duy sang tao.

b. Cach thuc hién

- Buwoc 1: Phan tich va giai bai toan.

- Budc 2: Chon phuong thuc khadi quat hoa
bai todn ddt ra bai todn tong qudat hon.

Sau khi da giai bai todn, chung ta bién d6i bai
toan bang viéc dat ra yéu cau cao hon, tong quat
hon ma céach giai dwa trén quy luat hay kién thirc
cua bai toan trén.

- Bude 3: Pat thanh badi toan, kiém dinh va
diéu chinh (néu can thiét).

Chii y: Dbi véi bai toan c6 161 van thi sau khi
da dat thanh bai toAn méi chiing ta can diéu chinh
van canh va sd lidu phfl hop véi thuc té.

Vi du 2. Viét sb thich hop vao chd cham:

a) 909; 910; 911 B S P

b)0;2;4;6;...;... ; e e e e e

C) 1535, 75 ooy e e e e e s
[1,tr. 19].

- Buwdorc 1: Phan tich va giai bai toan.

Phdn tich: Dé giai dugc bai toan nay HS can
néu dugc tinh chét (quy lut) ciia cac diy s6 nhu: a)
Day 1a cac chit s6 lién tiép nhau; b) Day 1a day s6
chén cach déu nhau, s lién sau bang s lién trudc
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cong thém 2 don vi; €) bay la day s6 1 cach déu
nhau hodc 14 s6 lién sau bang sé lién trudc cong
thém 2 don vi.

Bai toan gidi nhu sau:

- Bu’ac 2. Ch()n phzm'ng thu’c thu"c hlen khai
qudt héa bdi todn ddt ra bai todn tong qudt hon.

Khi dwa ra bai toan dién chit s6 co quy luét
kho hon, HS mudn dién dugc cac chir s6 ding thi
phai tim ra dugc quy luat va tng dung quy luat dé
tim chit s tong quat.

- Buéc 3: Dit thanh bdi tocn méi, kiém dinh
va diéu chinh (néu can thiét).

Bai toan 2.1. Cho day s$6: 1:4:9; 16; 25; ...

a) SO thtr 10 trong dy s trén 14 s6 nao?

b) S thr 100 trong day so trén 13 s6 nao?

¢) S6 thtr n trong day s6 trén 1a s6 nao?

Baitoan 2.2. Cho day $6:1;2:4;8;16;n; p; q.

Tim cac chir sb n, p, q thich hop trong diy
s6 trén.

Bai todn 2.3. Cho day $6:0;2:4:6:8:; ...

a) Sé 434co ném trong dﬁy sd trén kh(”)ng9 Néu
¢6 thi s6 d6 nam 0 sO thir may trong day sO trén?

b) Tim chir s6 tht n trong day sd trén?

2.3.3. Phwong thikc 3: Phat trién bai todn
maoi tir cac bai toan trong SGK nho swr dung phép
tuong ty

a. Y nghia ciia phwong thirc

- Noi dung va hinh thirc thdng nhét bién chiing
v6i nhau. Ciing mot ndi dung cé thé biéu hién dudi
nhiéu hinh thirc khac nhau, cing mot hinh thtc c6
thé chira dung nhiéu noi dung. Mat khéc, mudn thay
ddi su vat hay van dé can thay d6i noi dung. Khi
hinh thirc phtt hop v6i ndi dung thi n6 thic day noi
dung phat trién va ngugc lai néu khong phu hop
thi can trd su phat trién ciia ndi dung. Cung mot
ndi dung nhung trong qua trinh phat trién c6 thé
thé hién dudi nhiéu hinh thirc khac nhau va nguoc
lai, cing mot hinh thirc ¢6 thé phu hop véi nhimng
ndi dung khac nhau [7, tr. 42]. Nho do, HS luyén
tap cach huy dong kién thirc khac nhau ciing nhu
cac em s& ndm virng dugc kién thuc da hoc, c6 mdi
lién hé véi cac kién thuc cil.

- Viéc thiét 1ap bai toan theo kiéu nay 1a bién
phap rat hiru hiéu dé HS giai cac bai toan cing loai,

niam vimg mdi quan hé giita cac yéu tb trong mdi
dang toan va ciing nho thé ma cac em nang cao ki
nang g1a1 toan, phat trién nang luc phat hién va giai
quyét van d&. Mat khac, giup HS rén tw duy phdn
tich, tw duy thudt toan va tw duy sang tao.

b. Cach thuc hién

- Bwoc 1: Phdn tich va giai bai toadn.

Viéc phan tich an (cai phai tim) va tong hop dit
kién, diéu kién dd cho nhdm dinh huéng cach giai.
Sau khi phan tich bai toan, ching ta s giai bai toan.

- Bwée 2: Chon huéng bién doi bai todn.

Chung ta c6 thé bién d6i bai toan theo cac
hudng sau: Thay dbi cac sb liéu da cho trong bai
toan dé duoc bai toan maoi; Thay ddi cac dbi tuong
trong bai toan dé duoc bai toan mai; Thay ddi cac
quan hé trong bai toan; Thay ddi bang cach ting
hodc giam di s6 d6i trong trong bai toan; Thay dbi
4n (cai phai tim) cua bai toan béng an méi khé hon.

- Bwée 3: Pat thanh bai toan, kiém dinh va
diéu chinh (néu can thiét).

Chu y: Tuong ty v6i phuong thirc 2.

O day, thay ddi cac quan hé trong bai toan tirc
1a bién ddi dir kién bai toan (cai di cho biét) mot
cach khdc hon hay 1a bién ddi diéu kién cua bai
toan nhung van giit nguyén an cua béi toan (céi
phai tim). Cach nay gitp cho HS két ndi cac kién
thuc ctng ¢d va sir dung kién thirc da hoc. HS sé
nam viing kién thirc cling nhu néu gip bai toan
tuong ty thi cac em s& giai tot hon.

Vi du 3. Loan c6 it hon 20 qua tao. Biét rang,
néu Loan dem sd to do chia déu cho 5 ban hodc
chia déu cho 2 ban thi ciing vira hét. Héi Loan c6
bao nhiéu qua tao [1, tr. 96]?

- Buwoc 1: Phan tich va giai bai toan.

Phan tich: Dé biét dugc Loan c6 bao nhiéu qua
tao chung ta can phén tich dit kién (c6 it hon 20 qua
t40) va diéu kién (dem sb tdo chia déu cho 5 ban
hodc chia déu cho 2 ban thi ciing vira hét) dé tim
moi quan hé gitta chiing. Ta thdy s chia hét cho 5
va 2 1a sb tan cung bang 0 va s6 d6 nho hon 20. Ta
két luan sé qua tao Loan c6 13 10 qua.

Bai todn cé thé gidai nhir sau:

Néu Loan dem s tdo chia déu cho 5 ban hodc
chia déu cho 2 ban thi ciing vira hét nén s tao cua
Loan c6 chit s tan cing 1a 0.

Loan c¢6 it hon 20 qua téo.

Viy s6 tdo Loan ¢6 14 10 qua tao.
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- Buéc 2: Chon phwong thirc thiee hién bién
doi dit kién va diéu ki¢n ciia bai toan dé dwoc bai
todan moi.

Dt kién cua bai toan la Loan c6 it hon 20
qua tao.

Diéu kién bai toan: néu Loan dem sb téo chia
déu cho 5 ban hodc chia déu cho 2 ban thi cling
vira hét.

Chung ta c6 thé bién d6i dit kién va didu kién
nhu sau:

- Loan c6 it hon 50 qua tao. Néu Loan dem
sb tao do chia déu cho 5 ban hodc chia déu cho 9
ban thi ciing vira hét.

- Loan ¢6 it hon 40 qua tao. Néu Loan dem s6
tao d6 chia déu cho 5 ban hodc chia déu cho 3 ban
hoic chia déu cho 2 ban thi ciing vira hét.

- S vit 14 s c6 ba chit s6 bé hon 120 con.
Néu bd lay s vit nhdt déu vao 5 chudng hodc nhot
déu vao 3 chudng thi ciing vira hét.

- Bude 3: Dt thanh bai todn méi, kiém dinh
va diéu chinh (néu can thiét).

Chung ta co thé dat ra mot s6 bai toan méi tir
bai toan ban dau nhu sau:

Bai todn 3.1. Loan c6 it hon 50 qua tao. Néu
Loan dem s6 tdo d6 chia déu cho 5 ban hoidc chia
déu cho 9 ban thi cling vira hét. Hoi Loan c6 bao
nhiéu qua tao?

Bai todn 3.2. Loan c6 it hon 40 qua tao. Néu
Loan dem s6 tdo d6 chia déu cho 5 ban hoic chia
déu cho 3 ban hoic chia déu cho 2 ban thi cling vira
hét. Hoi Loan ¢6 bao nhiéu qua tao?

Bai todn 3.3. B6 mua mot sd vit con vé nuoi.
S6 vit 1a s6 ¢6 ba chit s6 bé hon 120 con. Néu bd
lay s6 vit nhot déu vao 5 chudng hodc nhot déu
vao 3 chudng thi ciing vira hét. Hoi bd ¢ mua bao
nhiéu con vit?

2.3.4. Phuwong thirc 4: Cau tric lai bai todn
da giai nho xeét bai toan moi nguoc voi bai toan
ban dau

a. Y nghia ciia phwong thirc

- Van dung cip pham trii nguyén nhan - két
qua theo hudng mot nguyén nhan cé thé sinh ra mot
hay nhiéu két qua khac nhau va nguoc lai mot két
qué c6 thé do mot hay nhiéu nguyén nhén tao nén.
“Chiing ta biét, tw duy todn hoc ciing nhw ngi dung,
kién thitc todn hoc la mét chudi mdt xich lién két
chat ché voi nhau, cac noi dung da biét sé tao tién
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de va gidi thich cho sy xuat hién ciia mot ndi dung
maoi va doi khi mot noi dung moi xudt hién sé giadi
thich can nguyén cia su ton tai cia kién thirc ci”
[7, tr. 54-55]. Trong bai toan, cac diéu kién va dix
kién cta bai toan 12 nguyén nhan, con an ciia bai
toan chinh 1a két qua. Do d6, sau khi giai bai toan
ta bién d6i nguyén nhan thanh két qua phai tim va
két qua thanh nguyén nhan ta s& duoc bai toan moi.

- Khi van dung phuong thic cau trac lai bai
toan da gidi nho xét bai toan maéi ngugce voi bai
toan ban dau gitip cho HS s& dugc rén luyén tdt fe
duy phan tich, tw duy logic va tw duy sang tao. Khi
gidi mdt bai toan, tur dir kién va diéu kién bai toan
ta s& tim ra an. T do, chung ta dat bai toan nguoc
v6Gi bai toan ban dau bang cach sir dung an ban dau
dat thanh dir kién (diéu kién bai toan néu co) cua
bai toan méi, con dit kién ban du dit thanh 4n can
phai tim cta bai toan méi.

b. Cach thuc hién

- Buwoc 1: Phan tich va giai bai toan.

- Buéc 2: Bién doi bai toan.

Trong mot bai toan néu ta thay mot trong
nhitng céi da cho bang d4p s6 (an) cua bai toan va
dat cau hoi vao cai da cho (dit kién) thi ta dugc bai
todn nguoc.

- Buéc 3: Dt thanh bai todn, kiém dinh va
diéu chinh (néu can thiét).

Chu y: twong tw voi phuwong thurc 2.

Vi du 4. Miéng giéng nudc 13 mot hinh tron
c6 ban kinh 0,7 m. Nguoi ta xay thanh giéng rong
0,3 m bao quanh miéng giéng (Hinh 4). Tinh dién
tich cta thanh giéng d6 [2, tr. 100].

Hinh 4

- Buwdérc 1: Phan tich va giai bai toan.

Phdn tich: Quan sat Hinh 4 ta thay c6 2 hinh
tron: hinh tron 16n va hinh tron nhoé (miéng giéng).
Dé tinh dién tich cia thanh giéng (phan to dam)
ta 14y tinh dién tich hinh tron 16n ¢6 ban kinh (0,7
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m + 0,3 m) trtr cho di¢n tich hinh tron nho c6 ban
kinh (0,7 m). Ta phai di tim dién tich hinh tron c6
ban kinh (0,7 m + 0,3 m) va di¢n tich hinh tron co
ban kinh (0,7 m).
Bai todn c6 thé gidi nhir sau:
Bén kinh cta hinh tron lom 1a:
0,7+ 0,3=1 (m)
Dién tich cta hinh tron 16n la:
1x1x3,14=3,14 (m?)
Dién tich cua hinh tron nhé (miéng giéng) la:
0,7x 0,7 x 3,14 =1,5386 (m?)
Dién tich thanh giéng (phan t6 ddm) la:
3,14 - 1,5386 = 1,6014 (m?)

- Buwoce 2: Chon phuwong thurc thuc hién lai
bai toan da gidai nho xét bai todn moi nguoc voi
bai todn ban dau.

Bai toan cho biét (dir kién): mot giéng nudce 1a
mét hinh tron ¢6 ban kinh 0,7 m, thanh giéng rong
0,3 m. Bai toan can tim (4n) dién tich thanh giéng.

Chiing ta c6 thé bién d6i nhu sau:

- Cho biét dién tich thanh giéng 1,6014 m>
va ban kinh hinh tron 16n 1 m. Tim ban kinh cua
miéng giéng.

- Cho biét miéng giéng nudc 1a mot hinh tron
¢6 ban kinh 0,7 m va dién tich thanh giéng 1,6014
m?. Tim d6 rong cua thanh giéng.

- Bude 3: Pt thanh bai todn méi, kiém dinh
va diéu chinh (néu can thiét).

Im

Hinh 5

Bai todn 4.1. Nguoi ta xay mot giéng nudc,
c6 kich thudc nhu hinh 5. Tinh ban kinh cua miéng
giéng d6, biét dién tich thanh giéng 1 1,6014 m2.

Bii todn 4.2. Miéng giéng nudc 1a mot hinh
tron ¢6 ban kinh 0,7 m (Hinh 6). Di¢n tich thanh
giéng 1a 1,6014 m2. Hoi thanh giéng rong bao
nhiéu (m)?

Hinh 6

4. Két luan

Tom lai, tap duot cho HS khai thac bai toan
da giai trong SGK dé phat trién thanh bai toan
m&i doi hoi HS phai ¢6 nang luc huy dong kién
thirc da hoc, phat hién va giai quyét van d& ciing
nhu van dung tot cac thao tac tu duy co ban nhu
phan tich, tong hop, so sanh, dic biét hoa, trong
tu hoa, khai quat hoa. Khi HS biét nhin bai toan
dudi nhiéu goc do khac nhau thi cac em s& phat
trién tu duy phan tich, tu duy logic va dic biét 1a
tu duy sang tao. Dé thuc hién tot didu nay, GV
can: str dung cac phuong phap day hoc toan theo
quan diém kién tao kién thirc d¢ HS nam viing
kién thire da hoc; chu trong khai thac cac bai toan
mo va dac biét chi trong st dung cac bai toan md
dé HS g1ao tlep, twong tac trong qua trinh tim toi
giai quyet van d¢; xau chudi cac kién thuc da hoc
ctia HS dé cac em c6 thé huy dong tot hon khi can
thiét; khuyén khich ty hoc véi muc tiéu phu hop
v6i dbi twong HS./.
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SOME METHODS OF DEVELOPING NEW PROBLEMS
FROM THOSE IN MATHEMATICS TEXTBOOKS 4-5

Summary

This article clarifies the concept of developing a new problem and its significance in mathematics
education for primary pupils through the following aspects: Creating opportunities for students to deal
with the textbook problems by means of analysis, synthesis, comparison, generalization to develop new
ones related. These activities are governed by relationship between the general and specifics; Developing
new problems via selecting contents and forms under different appropriate ways with analogies used;
Finding out new problems by using causal relations.

Keywords: problem; new problem; analysis; synthesis; comparison; generalization; analogy.
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